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plifsimi viri, huc veftris decretis
’ euocatus fim : fentio equidem
N, 2 23 cauflami eam non fuifle, v otio-
fus elegantiam & amicenitdter vrbium veftra-
rum contemplarer, ac illa quiete, quam omni-
bus moderatio imperij veftri preftat, ad defi-
diam abuterer: fed potius (quandoquidemid
nos pofle facere cenfuiftis) vt publica ftudia -
ftudiisnoftrisiuuaremus,eiufquerreirationem

* 2 apud




apud vos folos redderemus, ne prafidium, in
quoavobis locati fumus, deferere videamur.
Quare permagni mea interefle udicaui , fi
quandiu vos mein eo efle voletis, vobis quam
creberrime aliquid de noftris ftudiis delibe-
mus,quod fub nomine veftro lucem pati pof-
fit. Quod alacrius facimus , cum vos om-
nibus iis , qui vobis talia confecrant , huma-
nitatis veftre poteftatcm facere , atque om-
nes in intima comitatis veltre admittere vi-
deam. Nam captare quo tempore inter-
pellemini , verum cum in rempublicam in-
cumbitis, an cum abomni cura vacui eftis,
id vero fruftra eflec. Qui enim res eas tra-
&etis, que omni tempore {olicitudinem ve-
{tram, {ine qua incolumes efle non poflunt,
requirunt, vos, qui cas & incglumes elle vul
tis, & praftatis , fine {olicitudine nunquam
efle exiftimare debemus. Si igitur molem re-
rum, quz prudentia veftra & confilio tempe-
rantur , refpicio, nequicquam veftras aures &
*oculos ‘mihi vacare poftulo , quibus nullum
vnquam




vnquam tempus a negotiis vacac : fin autem
humanitatem confidero, qua tam libentet
liceras, quam czteras virtutes amplectimini,
‘qui propofitis amplifsimis honoranis doctifsi-
mos vndecunque viros in veftram laculen:
tam Academiam Lugdunenfem inuitatis :
hoc fiduciam mihi facit, non folum vigiliis
mels, quarum fpecimen vobis nunc offero,
{ed etiam mihi ipfi aliquem honorem habi
tumiri, non quem illz meruerunt (nullum
enim meruerunt ) fed quem per zquanimi- .
tatem veftram mihi fperare licet : neque vd-
que propter vilum meritum meum ( quo
enim faéto tgo tantos viros demereri pof
- fim?) fed propter iudicia veftra,, cum ego
huc amplifsimis veftris decretis venerim , qua:
fi hic mea induftria velior futura, quam in
patriamea effet. Ego vero, qui nihil minus
cogitarem, quam me pofle preftare quod pu-
blicis commodis inferuire poflet , nihil ma-
gis cuperem , quam vt , {i quid tale przfta-
re poflem, totum id fepuleum , & ignc;)r;x-'
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bile in tantarerum Gallicarum perturbatione

lateret:facile tandem paflus fum honceftomeo

& innocéti otio manusa vobisiniici, tanquam
veftro fzeculo obid referuatus,vequinon pote-
ramvllo ftudiorum meorumfruétu in parria
'mea, poflem hic & vbique veftrisiudiciisglo-
riarl. Quod quidem nonad meam folum ; fed
ad malorum quoq. meorumamplitudinem,
atque gloriam pertinere arbitror, vt vetuftifsi-
- mz Xilluftrifsime noftre gentis pene vitimus
' non carerem tantorum virorum teftimoniis,
quibusipfiob benefactafua & res praclare ge:
- flasnunquam caruerunt. Veftra denique tan-
tlapud me fuit auétoritas, vt cumdulcedo pa-
triz me cogeret etiam ruinas fuas amare , ta-
mennon auulfus ab ea, fed ab eadem hucin-
uitatus efle videar. Meum igitureft oftende-
re, non folum quam libenter me perfuaderi
paflus fim, fed etiam operam dare, vt quicun-
que pofthaclabores noftroslecturifint, dicant

- audaéter, fe non vanum iudiciorum veftro-

nobi-

rum fruGum percipere. Quibus fretus, Viri




nobilifsimi , atque amplifsimi , non veritus
fum vobisopus nouum, & materiam vetuftif:
{imam offerre . quz duo non fine caufa di-
ftinxi: vt quanto magisexiguitas operismeab
ilowabis offerendo deterrere potuerit, tanto

‘impenfius magnitudo materiz ad fe & confe:

quenter propter fead opusquoqueipfumam:

plectendum vos hortari pofsic. Mathematica

enim non mole, fed bonitate operis; non mulbs
ticudine, fed felicitate demonftrationum glos
riantur: imo nulla alia re magis, quam acuta
breuitate commendari folent. Cuius ftientiz
tam ceraa fides eft, vt qui ea non abutatur;
nunquam operam ludat : qui vero ¢a violen:

- tervtatur,id quod prifci Antipho,Bryfo,Hip-

pocrates Chius, &, quod fatis mirarinon pof-
fum, magnus Archimedes, in hac re factita-
runt; ille ex demonftrationibus fuis nihil aliud
confequatur, quam vt demonftratiue errare
voluifle videatur. Nosvero,qui a prifcis illis
tantum {cientia, quantum ingenio abfumus,
hoc certo promittere poflumus, eos a nobis
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haétenus Vma,qua nosomnia non @NM
vtilli, fed & & Bronuamndy rsyor dcmonftrammus
Ideo confidenti verecundia pronuncmmus &
~ in ipfius quoque rei inuentione longo inter-
uallo eos 2 nobis vindi: quam cum €os tan-
diu fugltant nos tandem in confpe&um ve-
ftrum poft tot {zcula fifttimus, & nunc pri
mum nomini veftro dedicamus. Tarde qui-
. demerutaeft. fed aldfsimecondita erat. Acd-
piteigitur, nobilifsimi,& amplifsimi Viri, opus
expectatone maleuolorum maius,amplitudi-
ne veftra ad ingenium noftrum inferjus, ad
materiz dignitacem, non aliorum, quam ve-
ftronominedignius. Valete. Lugduni Ba-
tauorum. Kal. Iunij. CIO-1D-XCIV.
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CANDIDO LECTORI

. SALVTEM

v M in animo haberem hzc Elementa defcribere,
} quz valde confufa & perturbata in {chedis liturariis
3 habebam : morbo longo oppreflus rem diu diftuli.
 Quiaveroiamdudum tam amicorum preces, quam -
maleuolorum conuicia hanc editionem diu defide-
- - rarinon paticbantu I yimperaui mihi: & quamuis P
longo & molefto morbo me nonduin recepiffem: tamen non minus
ab animo,quam a corpore zger ceepi illa confufa vecunque digerere,
&in mu’njum tran{cribere. Sed non potui- facere, quin,quemad-"
fmodum morbus in nobis multa fui, ita nos in {cripturamulta mor-
bi veftigia reliquerimus: qualia fcilicer,funt litera alia pro alia,ver-
bum pro verbo, vt dmidem pro Jgmhdowr, mpbanus pro Sedprug, & fi-
milia: quz fu,candide letor,tam beneuole mihi condonabis,quam
facile géprchcndcs ca, non mentis, fed calami properantis errata
effe. Atid,quod nunc dicam, quamuis & ipfum manus feftinantis
erraturh eft, tamen malcuoli in aliam partem interpretari poffent.
Id ciufmodi eftin pagina 73 abillis verbis: Eygo triginta fex trianguls,
&c.linez 9,ad illa vcia:Er o Complemsentum, 8c.linex 205ea,inquam,
omnia, erant in liturain {{hcdis noftris. quz tamen aliud agentes
huc inferfimus.adeo vt quis calegens animaduertat facileex alia de-
monftratione ad hanc tranflata nihil ad eandem pertinere. . Repo-
nantur igitur fu%itiua-illa, quz in alius partis {chedarum opiftogra-
pho fcripta oculos noftros fugerant. Nempe pottilla verba, ¢fe
equalia duobus circulis: Dic :
" Sitrigintafegmenta ¢y oflorefidua trianguls excedunt. circu-
o lum duobus triangulis: argo trigintafegmentacy decemrefidua
trianguls excedunt cireubum duobus triangulis ;& totidem refi-
-~ duis trianguls,qua funt duo (omplementa. Rurfus dupli triginta
Segmentorsmycyolfo refiduarum triangslishoc et , [exaginia fos
- gmita ¢y fexdecim refidua trianguls excedunt duos circulos qua-
tuor triangulis. Excedent ergo triginta fegmenta, item triginsa
Jex triangula €9 fex refidua trianguls quatuor triangnbis. oAu-
Jerantur vtringue triginta fegmenta , ¢ fex refidua triangubs.

Ergoremanentia triginta fegmet a , cum decem refsduis trianguli

(qua



(Gas vt ians diximmwss, fumwts

aguaniin mwban%m

Llis, @y duobws refiduss trianguls) excedwmt. trs

glaremancntia,quaiwor triangulis. ablatis

| ciroulo ¢ de dubms (G
bus refiduis triang

magd'tdr
38, corcslsns remanens cums dwo-

wli excedet trigint a [ex tvinngsla duobws trian-
wrmmgxlu dtems duwo refidua

w:mguw Irmgahdtdwlmc 14 dewspta re-
dwo

Complemensss rcwc reb:qub

dnomngah de wrtrwgub

Jant quatuor trmgalu Ergo lemm:m du&-

rurt9c. Hzcigiturag. incaad 20 sinfereslocoillorum,qua
. huc malum pedem tetulerunt..

Pag.75: poftlincam vltimamaddi poffunchzc. A L1TER:Bre-
wins demonSrari potest: Triginta duo fegmensa cum oo reff-

dsis fegments funt

wualia quadragintatvianguiis. Sed duo fe-

a cun ollo refiduis fegments. funt adecem
%';::rgmta fegmenta cma{trm Ma”w?af-

dragintatriangulis, Ablatisvtri

deviés triangwlss yemanent

trgmta triangula totidem [egmtss equalia. Jdeo triangubum ¢y

Jegmentum quda

Quaretriginta triangula cum fex [eqmensss

Juns aqualiatrigini a fex [egmetis,amt trigimta [ex triangulis, esc.

Pag 8.linca Em,EN. chc '?m»-

ﬂgulamn EBA,
cFA, quadr k bcAﬁmd

gc Nam omiflz (unt ab arti-
cduz minufculz literz ¢,
h,incirculo inre@is E¥, E G,

v[:xfccant rectas B A, FA.

Ibid. lin. a ¢ duplum. icge :Ergo
crowus A ¥BC D cireali A LBE

Pag. 20, Circadatawi. lege: Volutam
mﬁnﬁm i |

Pag.1. lin, astem cge Pe-
ripheriam D ¥ HPMP

Pag.»3.lin. mallo femid.Pro F gran-

diufcula pone minufculam £

duph  Pag. 24. lin. rabiis eris. lege: erit
A R apotomse.
Pag. 2. lin. e BG. lege « abfoindss
Apotomen A R.
Pag.17. lin. peripheriam. lege : Peri-
BHA.
Pa.1. lin. 5% wxre lege Snemadonr.
Pag.34.lin1 4. guedrata lege conti-
nentibus perinde fwst.
Pag.39.lin.256. lege CG efF 144.
Ibidem lin.1 4. rissetri: lege per Co-
roll. vii fexti.
Pag.43. lin. £u «dtotam.lege cH
«dtotam

A
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«dtotem.Et deinceps pone fem-
petG profF. o
Pag. 4 4. lin. peripheriaL D. lege:

peripherie (L D, ad ipfam periphe-
riam 1LD, excadem. ,
Pag. s3.lin. gentwr. lege : recZe ¥,
bﬂ-.l Dclqal;tur énim illa, ¥ p.
1bid. lin. gwbo. lege: per v1 prins.

Ibidem, lf;b et er:N cgé: Sed
MN, ML ex conStruthione. .

Pag.s6. lin. CF,EG. lege: Abfiinda-
turrelta EH eqadis.

Pag.s8. lin. gulem BGD Peccatum
a {culprore in conftructione
trianguli BG6 D. Nam inter-
uallum v minus fumptum

B-cﬁlintcruallo ‘2 .o

1bid. lin. Teffarefcedecagoni. Verba
ﬂladckm:: Egmpbma EG
abfcindatmr recta E v equalss refle
CS. govi - : ,

Ibid. linea: bygoworuos. lege> AMB,
- ASB, ATB,AFB. , .
Pag. 62. lin. duifis: lege imterualli,
MG, MK. S
Pag.63.lin. wante. junéls HG, HE.

Lin. HG eft orfiiffaa fculptore.
Ibid.lin. 06G,0K. leg. 0G, wxloX.

" Pag.¢y. lin. femidiamerius. légé bi-

fariam ins . Comellatur reéfa GH.
Peripheric.
Pag.66.lin. rurfus. lege, RE, RK.

Pag. 69. lin. DBE. lege:DByE.

DPag.7o0. lin. GDE. lege GEF Com-

| pbmeritm

Pag. 71.lin. nempe vitrimque. lege
§"¢tl‘1{¢[t}lmﬁm§o&% | 8

Pag.87. lin. €xceffils. lege: Exveffus

emm eSt -

~ Pag. 84. lin. reSlangilofub. lege: te-

| &agdf jn[;d‘MA, LN,
Pag. 88. ln. diametrum. lege fuci
Latitudinem. °ge fuia
Ibidem lin, MPOTAZIZ Jege
MPOTAZIZ ¢ @uipnus.
Pag. 1006.ln.¢> ahernando. lege ¢/
- Conserfim, cut KH. '
Pag. 1o1. lin. cwins, qui bege itac,
~ boceit, fuperficiesKLMNOL.
Pag. 106. lin. tessiasgitnr. lege ren-
tiasgisur quadrasi A BG D,
Pag.108. lin.tia santwm. lege equalia
, W‘QM- N
Pag. 109. lin. milia.lcge: triengulom
: BRM’ ’ o <L
Pag: ur. lin. 1M, erit. lege: trianga.
HML. |
Pag. 116, lin. poterit. lege , 5% maius
%e&?mgﬂlo. a £
Pag.118.linca asbT. lege: asbr.
Contrarium ac in masgre Ellipfioide.
Pag. 21 linca 7. lege. Potentiam
_iaris Ellpfioides.

- Ibid. lin. circado. leg. @/ angulusk.

Igitur hzc, candide Leor, prius corrige & repone, antequam
~ adle@ionem horum elementorum aggrediaris. Alicer
operam luferis.
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PROLEGOMENA
| IN
CYCLOMETRICA
Elementa:
| A4 candidum Leitorem.

W VM IN omni Problemate confiderandum.
(B0 AW fic femper »* {méSpor, cuius inuefligatio
<, &_Q, nobis pracipitur,id autem inuenire non fic
') (n j {emper in noftra poteftate, veteresilli fum-
W8GR mi Mathematici, dogsrudr excogitarunt,
213 quatenus dignofci poflet; quando # {mrs-
oy effet Suvaror , aut quatenus Eduvaor:
eiufque Theoriz commentarium con{cripfera¢ Leon Neocli-
disdifcipulus, Eudoxi 2qualis : To{mr4pfuer, inquiebant, alind
eft wogsuor, dliud dnvpgr. Tloesua funt, quecunque aut cum de-
monftratione conftrui poflunt,vt, Super data reta finita Trian-
gulum zquilaterum conftituere : aut fine demonftratione, vt

- 1llo ¢centro, & illo interuallo circulum deferibere.. Hiscontra-

ria funt, qu fieri quidem p’o_ﬂ'”c non dubitamus ; fed éorum fa+
&ionem ignoramus, vtcirculum quadrare. : duas medias pro-
portionales inter duas datasinuenires. Quzquidem;quatenus
corum fa&tio ignorabilis, 4 veteribus dicuntur droge, quatenus
autem fieri poflunt’, dicuntur wegsse. Nam quatuor eontinué
proportionales inuenire quidem poffumus ; per x11 fexti: fed
illarum quatuor datis extremis; quomodo duz mediz propor-
tionales reperiri poflint. , nemo quidém haGenus comminifci
potuit,fed nemo paulodo&ior defperauit inueniri poffe.. Quias
cnimhadtenus via,quibusillz inueftigandz fint,patefacta fr-lon',

' wit,
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2 PROLEGOMENA ,
fuit, propterea negare vllam effe viam illas deprchendendi, id
vero eft hominis dysousnents , & nihil omnino in Mathemati-
cisvidentis. Nam quomododemonttrare poflunt id fieri non.
poffe , aut circulum quadrari non poffe. ? Nullam adferre pof-
{funt demonfratioriem, nifi inanibus contentionibus apud do-
&os fefe traducere velint. Multaa veteribus Geometris &ropg.
avamoddee edebaritur, quod exploratum haberent, ea fieri qui-
dem pofle., fed tamen nondum fieri, quia nondum poffent de-
monftrari. Ipfitameneavulgo proponebant,contentiindicare,
& digitum ad fontem intendere: quafi magnz fibilaudi fore,
putantes, fiin ‘corum laude , qui ea demonttrare poflent. ,ac-
quicfcerent’. & fané Conon de voluta ordinata propofuit tan-
tum: Archimedes autem demonftrauit’.- Idem etiam Archi-
medes 2mopg multa mittebat familiaribus fuis,(ine vlis demon-
ftrationibus,, tanquam homines nudos detradis veltimentis,
Dofitheo quidem @t xamadion€ (Pagyadéor, Cononiauteni
Samio @i éaikan: que cimprimim dumtaxat propofuiflet,
poftea tamen demonftrauit’.” lta @xopg etiam diccbantur imo-
pnudipee: poftquam autem demontftrationem nacta erant, refewgn-
tdp2. De quibus problematis merito dici poteft, quod de Ca-
melo Zfopico : quem primum vifum reformidarunt homines:
proceflu temporis propiusaccedentes, cicurem & manfuetam.
beftiam effe experti funt. Quod refpiciens Archimedes, xoa,
inquit, 7 & ysepsese, Sewenuamy G dpsIodet &y Bt Garér-
@ yeor0 Tl Fseyasion Aaubdrorn. Eigo rad aeirepsy anoenSpe
autipfimet foluebant, vt Archimedes illa ad Dofitheum,8 Co-
nonem. aut alij poftea demonftrabaat, ve Archiimedes ra van
Kavaor® @& inn®” éu’opny%a, item Hermotimus propofita ab
Eudoxo,& Thezteto. Intertotawopg nobiliflimum illuda ve-
taftiflimis Grzcis propofitum eft: = & wixns Jhnidoi6r yueior
&i9vypauuor &péy. Circulum effe, yeeior neij quidem negaue-
rint, qui circulum quadrari poffe negant. (Quod genus homi-
num 30 1) zewlw ds - wbSpamers eiospIepn) Sed qua fronte
nega-




IN CycLoMETR1CA ELEMENTA. 3
negabunt fpatio fpatium zquale dari pofle ? Quare rem tanta.
contentione veteres illi {fummi viri,& omni exceptione maiores
tentaflent, nifi roexsoy w effe putaffents 2 Atque ve horum noui-
tiorum rationc'm habendam non cenfeo, ita ilorum iudicia.
probare minimé poffum; quiob id circulum quadrari poffe di-
cunt,, quod & quadam Lunula quadrari poteft, qua, gemin @
Grzcis d1c1tur',au&orcm fecutis Hippocratem Chium.. Pre-
poﬂ:crc enim concludunt’: quod noti ideo circulus quadratur',
quia & lunula: imo lunula & circulus ideo quadrantur; quia.
ambo funt {patia; & omni fi)atlo {patium rectilineum zqualb
dari potcﬁ Nulluna quippe fpatium effet; nifi 8 quazdam eius
effer dusiepass. Atduwapess nihil aliud eft,quam quadratam: Eft
ergo quadratum aliquod circuli; id eft, quadlatum ahquod,cun
fpatwm circuli; quod Graci e,uCaJoy kg vocant, zquale fic.
Qui 1g1tur circulum quadrari poflc negant,, vna opera. & cit-
culum dudetpw effe neganto. Aut quznam erit hac fabula,
Circulum effe, J\,awa[.m ; & tamen huic dustue nullam d\v-
mpwzqualcm reperiri pofle? En hominum Geomettiam, Nos
vc10 cum Marmo vetere Geometra alnter pronunciemus : &zo-
eg'/esz,'ro w z'oe},uw wlrmqu,wg £y ov 0 0 F URAE TelpgryoniaiLos. Snw
oyekz s & wopy,eb € ofoy Te xL 70 moeusd ety ngf s Fhiguroi. Jobts e
)S e smw xavarndly. Neque aliter fentiunt Ariftoteles ,&
eius omnes veteres interpretes Gracl, allj homines ab iftis nouis
quadranoms circuli hoftibus. Cum igitur quadrauo circuli fic.
woessh quidem, non autem & wogw, non, mirum eft i tantum
ftudium veteres in wogssud eius pofucrunt. Qujbus animaduer-
fis altius rcpctcnda eft huius rei ratio,& qu1d & quantum inea
effecerint illi. Incirculo duo funtdireeg:ratio pcnmetn ad dia-
metrum, & 'rs')egcywm'uoca badod,hoc eft & Jhxéds & wans:
Atquc propterea hzc tradtatioin duo ﬁlmma faftigia diuiditur:
in id fcilicet, quod ad perimietrum; & in alterum ,quod ad po-
tentiam circuli pértmct,. Priorem partem VOCEmUS 70 XUkAGTs-
erudloandy, alteram 7o wanoduvapiion: in quz fumma capita, vt

Az diximus;

-
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diximus, tota xuxreaeysblgnria dimditur'. De reéta quz peri-
metro {it zqualis, paitum'laborarunt,.iﬁlo ne curarunt quidem..
Eam enim & auriggy quotidie notare licet. , cum ex quauis or--
bita rota eam abfcindatad idem punétum,quod in ea eft,d quo
primum mouericzpit, reuoluta.. Tam trita enim res negotium. .
nemini paulo intelligentiori faceflere potuit’. Quaré'Archime-
des prima propofitione Cyclometrici fui proponit triangulunis
orthogonium,cuius a‘rggulus rectus continetur femidiametro, &
reGta, quz perimetro qualis fit,cum tamen nihildum de ¢a de-
monftraffet, : quod {cire’ rem omnibus notam in dubium.
nunquam reuocatum iri. Iraque cifiarij vel aurige eft,dare.
modum illius linez : Geometrz autem demonltrare, quz cius
ratio fitad diametrum: item quormodo circulo dato illa reperiri
poffit: quod quidem Archimedes dininus, licet infeliciter-, &
mendofiffime, in feglinga & tertia demonftratione eiufdeny, li-
belli exequitur, cumn eam longitudinem numeris exprimere co-
netur’, quod poft#llum aliis numeris Apollonius Pergeus, &
Philo Gadarenus tentatunt, excogitatis infinitis myriadum atiz
fraGibus, ex quibps leGtor pedem.extricare non poffic. Sed
noui Geometrz pizter ftuporem, quo negant. ,citculum qua- |
drari pofle,, volunt liberius infanire, curh aiunt, ideo circulum.’
quadrari non poffe, quod, veaiunt, ex rotunda linea, nunquam.,
efficies retam.. Naninoluieorym verba mutare.. tane,do-
&iflimi Geometra, delitiz hurani generis ? Quid habet com-
mune peripheria circulicum clits potentia?non mehercule ma-
gis, quam quadratio pmisxs, cum linea, que xvphi , & ea, qua
xoiny. Neque magis, quam cum curuatura delumbact 4 afs-
GoAn, quam quadrauit Archimedes. Quocunque é’ft’véftunt‘_
ifti Seopaino Geometrz, femperaliquid nouum cifcuntvnde,”
corum captus in Geometricis cognofci poflit. Szpe mihi rifum.
tollunt: aliquando etiam bilem mouent. Tanta corumeftcum.
tanta infcitia coniuncta impydentia.. Sed ad rem.. Ad nego- «
tium cycloperimetricum pertinent polygom circulo infcriben-

| o da, &

b}
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da, 8¢ confequenter triangula ifofcelea, quorum alteruterequa-
liur angulorum habeat rationem datam ad reliquum.. Sed
corum rationem haétenus i ignoratam videmus. Quid autem.
A.rchlmcdcm mouerit, v aduerfus opIargeodareian, 8 rdegug-
yia ipfam, rationem perimetri longitudinis ad diametri longi-
. tudinem pronunciaret fupra triplam, minerem effe vna feptimd
longltuduils diametri,infra dicetur. Sed & excufandus videtur;
quod quomodo ea linca Geometriceinucniri poflit’ ;non defi-
niuit. Multi enimante eum putaruntfe cius rei viam iniiffe,ex-
cogitatis alius aliis curuis lineis mﬁnms,quas rﬂegs yan{sqasvo.
carunt: quod per illas fefe quadrantem perimetri inucftigaturos
{perarent: & fub quadrante perimetri,aucipfa perimetro,ac dia-
metro, aut femidiametro rc&nlmcum conceptum potentiz. cir-
culi effe zqualem crederent.. Ita§ue. Hippias veruftiffimus
Geoffictra,omnes vetérum rélog yami{ dowts irt voum cofifpectumi
coniccit, ac de illis voluriien confcnpﬁt. Sud valdeillos decepit,
opinio fua.. Nam nulld eft cognatio & Y ¢dEadodcum reilines
fub femidiametro ac perimetro concepto. Eorum,qui rélexyw-
wdeas commenti funt , familiam ducere videtur Dinoftratus,
ompium,vt vxdetur,vctufhfﬁ mus,vtpote Menzchmi frater, Eu-
doxi aequahs,gommentus lirieim decircinationis delumbatz, vt
verbiim Vitruuianum v{urpem, quamipfe fal® rélogymilumu
vocauit:cum ea nihil ad 7élpglendudy faciat,ve alnbn oftendimug:
Ea nihil aliud eft,quam ing gerandopd, voluta luxata,aut de-
lumbata: cuinos perfonam detriximus ; ac eius decircinandas
rationem docuimus, quod fieri poffe dcfpcramt olim Sporus
Nicenus, Ea ettim comparata fuit nion ad véleayenaudy, fed aj
quadmntcm perimetri mucﬁxgandum. Przterea oftendimus
gun&um in ea,quod wéggs 7 n')?z'ymtlsm vocat Pappus poft

porum, quomodo Geometrice deprehendatur, quodtamen.

. omnino negauit ﬁen poﬂ'c apud Pappum Sporus. Cuius Pappi
‘ vcrba attulimus: 7o 7¢ saw ,w;gmf) @EI5. T TEleEIWYITIAoP

& xnou, §1° 851 ; xS & Téwoes crnyem 7lo @8 8596m By Kgins?).
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Nos ergo plus fecimus,quam & Dinoftratus ipfe, & quam Spo-
rus. Nam & quidefiet., & quomodo defcribi pofler’, oftendi-
.mus, & praterea punétum ipfumnon folum deprehédimus fed
etiam, quid effet,docaithus. Omnitio rélogy @il ovra Dinoftraci
nihil aliad eft, quam dimidium Volutz luxate; quod iam teti-
gimus. Sequitur cyclodynamica pars longe nobilior, quam.
illa alcera, & propter quiam in tot contraria ftudia difcefflum cft
aveteribus. Nam noggr illud & nobiliffimum omnium,8 an-
tiquitus omnibus propofitum fuiffe,palam eft. Primus omnium
quod fciamus Bryfon, fiue Brifon, (Beuoar, & Beicay inuenio
{criptum))illimanus iniecit. Circa circulum 18, cuius centrum.
G, defcribatur quadratum r 4, & in-ecodem infcribatur quadra-

tum 18. Rur{usidem centrum ¢ - _ ¥
obtineat quadtatum. HE, ‘cuius | § — ~ (J,‘;t
latus Ex fit zquale reftangulo % N
fub B m,AL, hoceft,{ub lateribus '

quadratorum., infcripti, & cir- |
‘cunfcribentis. Du&a diametro |
Fa, re&tz NB, OE productz oc- \ 2B /
currant lateri LA: item re2 KE, ¥ g /
MB occurrant, producte lateri <[5 IRC —K
AP, Perxxtnit.fekd, re@tangu- LN ™ 7 °)
latam B, quam BE,EA, funt © | F
quadrata. Connectaturrea cp. Eruntanguli zcp,spc fe-
mirecti: angulus vero cRrE, rectus. Ergo angulus rec femi-
reus, per XX X 11. primi. Quare per fextam eiufdem,re¢tz r c,
R E funt zquales. Eodem modo demontftrabitur,retas qe,qp
eflezquales. Igitur parallelogramma ck,ep funt quadrata,
& zqualia quadratis BE,EA. Imo quatuor quadrata; s,k A
C E,E » -funt inter fe 2qualia, per primam communem fenten-
tiam. Erpo 8 diametri BE,E4 funtzquales. Equaliter igitur
‘diftatquadratum. BE aquadratisra, 12: & proprerea medium
eft tam fitu, vt demonftracum eft, quarn porentia s ex conftru-
' S &ione.




IN CycLoMETRICA ELEMENTA. 7
&ione. Sumptum énim eft medium proportionale inter latera.
1M, FL. Bryfon igitur confidérans minus quadratum dari poffe,
circulo, nempe quadratum 1B, & maius quoqure ecodem, nem-
pequadratum F A: putaiit equale circulo efleid;quod medium
effet inter minus 18, 8 maius F A. Eritigitur ipfum HE zqua-
le circulo. Iraille. Sed hoc epichiremate multis nominibus lu-
dibrium omuibus debuit’. Primum,quod medium inter qua-
dratum circunfcribens, & quadratum infcriptum, non meruit’
magis effe zquale circulo, quam alia quzuis zquilatera figura.,
media inter fimilem infcriptam, & fimilem circunfcribentem..
Imo longe minus eft quadratum HE quadrato eirculi: quia
quadratum circuli maius eft latere trigoni ilopleuri eodem cir-
culoinfcripti: HE vero quadratilatus K& minuseodem latere.
Multo minus igitur latere quadrati circulo zqualis. Nam lacus
trigoni ifopleuri eft zquale retangulo fub tota diametro, & tri-
bus quarus longitudinis diametri. Latus véro KE eft zquale
reGtangulo fub eadem diametro, & latere 1M. quod quidem.
minuseft tribus quartis longitudinis diametri. Deinde datis mi-
nore, & maiore, pofle dari medium aut zquale,falfum conuin-
cit 1 xspetbesdns ywria,qui elt angulus minor omni minimo an-
gulorum rectilineorum. Omitto alia d&rnuae: quorim pre-
cipuum eft latus quadrati k& longe minus, quam latus qua-
drati circulo 1MBN congruentis. Quod primus deprehendit;
certe primus publicauit Antipho iti.. Efto circulus A B cp;

cuiusquadrant EAB infCriptum fic - gH.A
quadrati latus BA. Rurfus redta. ¢ =01 >
1 x L ﬁ
. lr. . _'Lo . . 1. L. -‘['"N‘
EF diuidat bifariam peripheriams [/ 1o

AGFB. Itidemreta £ diuidatpe- 8
ripheriam AGF bifariam. & deni-
que re@ta E H peripheriam GHA bi-
fariam. Subtendantur refta Fa,GA. ,
Componantur in ynum omnes po- ¢

fentis
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tentiz triangulorum infCriprorum., GH A
perxLvir primi. Itaque potentiis ¢ =

d =

EM,EN,EO triangulorum. £BA, & ;{

clupli £FA, 8¢ quadrupli cHa fimul o

compofitis,conflauit potentiam. 1K B :
poiitis, po - o

zqualem. quadranti EsFGa. Pu-.
tauitenim haccontinua fe&ione fe- .
fe aflecutum peripheriam aH. Pro-

ptereadupla kL eritquadruplum, 4
ipfius £ BF G A, atque. ideo zqualistoti circulo ascp. Sedhoe
eft wunoy rsuayilew , non autem relogywnildy. Praterea rem.
abfurdam facit, qui definens in fetione peripheriz ¢ 1 A pu-
tauit non amplius pofle fecari. Tollit enim rhdeis drepgr Tples,
Deinde quod exiftimauit pofle dari peripheriam fubtéfee zqua-
lem: aut fi non putauir,quomodo putat fe rem factam habere.?
Hunc Antiphontem excepitvalentior fecutor, vt omnes vete-
res fentiunt, Hippocrates Chius,ex mercatore & naufrago Geo-
metra, & philofophus : Cuius hoc fuit Jhyegnua. In circulo
AFBC D, diametris A C, BD . fefe normaliter fecantibus, infcriba-

tur latus quadrati as. circa quod defcribatur circulus AL BE.
Per 11 duodecimi, ve quadratuiii A ¢, ad quadratum. 4 5, ita
circulus arscp adcirculum arse. Eftautem quadratum.
ac duplum quadrati 4 8. Ergocirculus Arscp, ALBE duplus:
& confequentet fericirculus srap
toti circulo a1BE, & quadrans
AFBE A femicirculo ALpa 2qua-
lis. " Ablato communi aFBa, re-
manecbit uwion@”, fiue., vt Plautus
loquitur,lunula A1 4 triangulo
ase zqualis. Propter hancLunu-
lz quadrationem ,immane quan-
tum. nomen. Hippocratis fuerit,
apud veteres adeo, vt Proclus non,
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vulgari genere ob id eum commendarit.. Equidem Geome-
triam hicagnofco, acumen non video. Nam fi omnem Lunu-
lam quadraffer, magnum quidpiam preeftitiffet  xgi faropois
#34%. Nunc verorem vulgatiffimam & cuiuis Geometriz ti-
roni parabilem fecit.. Porro quadratum 4 C eft quadruplum.
quadrati AE. Sed idem eft duplum quadrati 4B diamerri cir-
culi ALBE. Ergorefta AE, aut, EB eftlatus quadrati circulo
ALBE infcripti. Eritergo A1E,vel EHB fegmentum quadrati.
Etquiacirculus AFBCD circuli ALSE eft duplus: propterea;
per xv quinti, fegmenturn. AFB {fegmenti fimilis AIE erit du-
plum. Defcribatur fegmentum 4GB fegmento  AFB zquale.,
Erunt igitur’ fegmenta duo, vel figura; AFBG A:comipofita. ex
vtroque,zqualis quatuor fegmentis quadrati eirculo ALBE jn-
fcripu. Quare reliqui duo pmioxos ALBFA,AEBG A funt qua-
drato zqualia circulo ALBE infcripto. Nihiligitur noui egit:
Hippocrates, qui in pwimey duos quadratum. - circulo infcri-
ptum transformauit’. Nam abfque illa quadratione quadra-
tum femper eft yreeruor, fegmenta autemn awopg: Hoc,inquam;
non magis facit ad quadrandum circuluin, quam quadratum.
ipfum circulo infcriptum, cumidem vaumque fint.. Quarés
cum ille pniimes wlogi yemruos nilil ad wixag wleayencpoy fa-
ciat, quomodo Hippocrates circulum per Lunulam-quadrare,
conatus fit,amplius deliberandum. Nam non quadraffe, cer-
tum eft. Neque veteres vero,rieque. Ariftoteles hoc aperiunt’;:
Tantum colligimus ex primo de Natura eum inftitiffe princi-
piis Geometriz in quadrandocirculo; Ibidem autem ait hoc
feciffe per runua®. Quare obfcuriflimum eft,quod inde colli-
gimus, Antiphontem non feruaffe principia , Hippocratem fer-
uaffe. Nam Hippocrates & Antiphon fumpferunt yesuélesnds
quadratum circulo infcriptum: Hippocrates quidem Lunulas
duas quadrato zquales : Antiphon autem ipfum quadratum.:
Hippocrates, inquit Ariftoteles, abfoluit reéleajarisuor St vun-
patr: hoc eft tandem fumpfit peripheriam tanquam hypote-
: : B nufe
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nufzzqualem. Idem fecit & Antiphon : quod eft contra prin-
cipia Geometriz. Itaque cum Ariftoteles dicat alterum Geo-
metrice,, alterum non Geometrice, rem tra&afle., difficile eft
certum de toto negotio pronunciare. Non multo poft Dino-
ftratus Eudoxi familiaris rem aggreffus eft,adhibita in confi-
lium linea, quam , ve diximus, fruftra rdlegywrnilsom vocauir'.
Neque enim magis quadrataria , quam quadrantaria vocanda
fuit, quod ad quadrantem perimetri inueniendum excogitata.
fit, non ad circulum quadrandum. Quia ifte vetuftiffimus eft
auctor, non immerito fufpicamur, eum principem rélog ywrils-
aur excogitafle, cum alij multi relegeywn vons, vt diximus,archi-
teati fint. & fane,frivola caufa el commento priuit. Putauit
enim primus omnium retangulum fub femidiametro & femi-
perimetro conceptum aut triangulum re¢tangulum,cuius duo-
rum laterum angulum re€tum continentium alterum femidia-
metro, alterum toti perimetro 2quale effet, pofle 76 {ubaddr xu-
xAs. Hzc enim opinio fuit incus omnium wlegywnowv. Nam.
quo quadrans perimetri, aut femiperimetrus per illam lineam.
inueftigata, fi non eamad rélogywnondr facete exiftimarent.?
Quod indubitate verumeft. Hos (qui omnes zquales fuerunt)
longo interuallo fequitur Archimedes, qui incirculo quadran-
donihil noui contulit defuo, fed rspapausrab Antiphonte,in-
ueftigationem & #uéadod 2 Dinoftrato, reiecta ramen quadrata-
ria linea (quia eam conftruere non poterat) demonftrationem.
a Bryfone, emendatis tamen prius eorum principiis , mutuatus
eft. Nam cum putaret potentiam per rsuayouor & fegmenta
Antiphontis deprehenfam omnino conuenire circuli potentiz,
placeretautem illi fententia Dinoftrati de reGtangulo fub femi-
diametro, & femiperimetro contento,id autem non pofletde-
montftrare, ad incitasredatus confugit ad argumentum Bryfo-
nis,aut non abludensab eius arguméro.Quemadmodum enim
ille dicebat, poffe zquale reperiri, fi maius & minus conftanc.:
ita Archimedes putauit, fi triangulo propofito circulus pro-
: pofitus
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pofitus non effet maior, aut minor, ergo qualem. Quad ma-
nifefto vitiofum eft, vt alibi demonftrauimus. Preeterea cum.
hareret fententiz Dinoftrati derectangulo fub femidiametro,&
{emiperimetro contento , 8 tamen. videret, id reGangulum.;
maiuseffe potentia per reuay ooy Antiphontisinuenta, aufus
eft rem abfurdiflimam pronunciare:perimetrum fcilicet circuli,
preeeer triplam., effe minorem feptima longitudinis diametric
Expofita enim diametro feprem partium,reétangulum compre-
henfum fub vndecim feptimis diametri, & femidiametro eft
maius potentia circuli. Duo ergod®rauals commific. alterum,
quod credidit cum Dinoftrato 73 iubadar § minau effe equale re.
&angulo fub femidiametro, & {emiperimetro concepto. alte-
rum, quod, vt id tueretur’, pronunciauit perimetrum. circuli;
cuius diametrus effet. feptem partium,, minorem fore viginti
duabus feptimis. quo fado meruit., vt ab Qrontio divinus , &
humano maiorvocaretur. Sed nefcit, quid dicat. i quifquam.
diuini ingenij Archimedis admirator & ftudiofus, is ego fum.,
Sed caueant adolefcentes & fcopulis v s ctduda Br dralwysn civs.
SufpeGtusenimeft. Etfane abfurdiffima non pauca eius errara,
deprehendimus:quod commiodiore 8 tempore 8 loco dici po«
teft. Caeterum rsuayiouos ille circuli (nemo grauetur hog ver-
bum) quo videtur vfus Archimedes, quanuis proxime abeft 4
vero, multum recedita pringipiis Geometriz. Non enim,ficir.
cino aliquam magnitudinem alicui magnitudini sequalem de-
prehendero,continuo fequitur, camilli magnicudini equialem.
effe. 1d enim verum efle incredulus inficiabor, i Jhemporinig
demonftrari non poteft. Nam media proportionalis inter femi-
diametrum, & 3 diametri 7§ suladd & wines mqualis efle vi-
detyr: cum tamen non fit. Rurfus quidam aysauimie fpperio-
re memoria pronunciarung femilaeus Trigoni ifopleuri circulo
inferipti ofl¢ latus Heptagoni eidem circulo inferibendi. Sane.
itavidetur conuenire, ve fialiter nos vindicare non poflumus,
manusdandz fint.. Sed nos incommenfurabile effe dim{xftra

S Bz often-
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oftendere poffumus’, cum diametrus tamen fit potentia com-
menfirabilis lateri ifopleuri. Quare cum eiufmodi magpi-
tudines pro veris accipimus, quia demonftrare non poffumus,
decoquimus nomen noftrum, & frontem perfricamus, aliqua.
impudenti reductione ad impoflibile nos firenue liberantes. In
quo Archimedes adeo creber eft, vt rnon regnum in Geome-
tria’ obtinere,, fed tyrannidem exercere videatur’. Quare, vt.
toties monuimus, non pauca ab eo falfo colle&ta funt.. Eiuf-
modi paralogifinata \&ddesa vocabat Euclides, cuius librum.
@i dodapiev inuidic nobis iniuria temporis. Vno exemplo &
mentem meam aflequeris, 8 Y wly \/&udapiwr cauere, potes.
Circuli ABCD diamettus BD fit expofitarum partium xv1i:
quam rurfus diametrus A€ f{écet nor- _A
maliter. Semidiametro ED in punéto
F bifariam feéta,iungatur recta ¥ A: cui
zqualisablcindaturex longitudine 8, - [ |
reGta FG. Manifeftum eft ex hypothefi, [T T+
qualiumu xv1. eft longitudo BD, ta-- \
lium, x111 effe DG & 1% longitudi- -
nein FG. Sed quanuis recta FAvyide-:
tur tanigere finespunéti S imo nemo |
tem propius putabit, qui non dicat ¢ effe in %111 fe&ione dia-
metri: tamen longe aliter fes habet.. Quadratum E A eft qua-
druplum quadrati EF. Ergo per xLviI. primi, quadratum FA
eltquintuplum quadrati E¥- Quadrataigitur EF,FA rationem
inter fefe habent, quam numerus ad numerum. : & propterea
commenfurabilia funt, per v decimi. Sed quinque. ad vnita-
tem rationem non habent; quam quadratus numetus ad qua-
dratum numerum.. Ergo quadratorum EFFA latera funt in-
commenfurabilia, per pofiremam partem 1x eiufdem. Longi-
tudo autem EF-expofite pyrn BD eft commenfurabilis. Ergo
longitudo F4 cidem BD etit incommenfurabilis, per'x1111de-
cimi. FA igiturreCtz B D> autreétx EE. id eft reGe ¥ D, eft po-
: - tentia
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tentia tantum commenfurabilis, Quarere@a F A, vel F 6,tun
reCta FD compofita faciet binominem,per xxx v11 eiufdem.:
& propterea tota GD irrationalis erit; per eandemL. D G igitur
aut non peruchitad piror terminum G. autexceffit. *Sed non.
peruenifieita demonftrabitur. Reétz G b inzqualiter fe&tz in.
E minus fegmentum GE poteft quintuplim EF dimidiz partis
ex maiore fegmento ED. Quare per conuerfain 111 tertij decimi
Elementi demonftratam 4 Camipano, tota 6D {e&a erit extre-
ma ac media ration¢in E: cuiusmaius quidem fegmentum ED
eft pr7ov: quadratum autemab eo zquale re¢tangulo fub tota.
G D, & minore fegmento G E. Eftautern quadratumex ED ta-
lium 64, qualium 256 quadratum a tota. BD, ex hypothefi.
Quodfitota GD przcife eflet x 111, qualium xv1 eft tota dia-

~ metrus BD, reGtangulum fub 6, GE eflet 65, quod eft maius

quadrato ED: & contradefinit. 111 fexti. Ergo 6 D minoreéft,
quam -+ longitudinis diamewri. Ettamen quinefcitet hae J3r-.
eneonins € yeoplorniss Jeweéiv, nefCiret dignofcere retangulum.
{fub 6 D,GE aretangulo fub 3 longitudinisdiametri & - eiuf-

dem. Sic magnus Archimedes; cum reuayicudr Antiphontis

- fequeretur , non multum aberrauit quidem a vero : fed cum.

Chryfippo dicendum eft tantum abefle a vero,quantum fi lon~
gius abfuiflet.imo tametfi rem tetigifer’, neque demonftrare.
poflet, perinde effet, acfi non inueniffet: curn Mathematici fit.
rem priusin intelleGtu habere;quam in materia.. Prius eniriv
ordineeft, 79 Jsaper, pofterius 7 ydespydy. Archimedesigiturs
reuocato in vium Antiphontis epichiremate non potuit digno-
{cere, longior, an breuior effet potentia,quam ex triangulorum
velur quodam minutali concinmnaflet.. Quare puto ea nomine:
a Nicomede reprchenfum fuiffe; vtpoté quem ratio de modo
perimetri ab Archimede addua forfitan in eius feritentiam,
perducere potuit. Itaque intermortuam Dinoftrati # véleg g wr-
(¥ms memoriam fufcitauit. quod tamen quomodo facere po-
tuerit, non video, cumeius linez conftruendz nondum ratio

' B3 inita
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iniraeflet. Itaque cum tot ex veteribus eximij viri id faxum.
volutauerint, vnius tantum Archimedis, propter eius celebrita-
tem, ratio habita eft, ita vt eius liber fuperfic, reliquorum epichi-
remata ac demonftrationes interciderint.. Secundum Nico-
medem an ex veteribusalius idem perfecutus fit', nihildum certi
legimus. Non dubito tamen., quin ad Arabes pruritus ille.
peruenerit., quz fuiteius gentis in Geometricis folertia.. Sed
memoria proauorum Nicolaus de Cufa., & Iohannes Regio-
monte vif funt veterum induftriam prouocafle. Non tamé feli-
cior fuit corum conatus, quam Orontij,& aliorum, qui memo -
rianoftraidem aufifunt, qui plus laborarunt, quam promoue-
runt: quia numeris totum negotium quadrationis fubiiciunc. :
a quibus res ipfa plane aliena eft, cum 76 {ubadoy & wixrs fic
dnoyoy uiys30’, & Geometrice nonarithmetice, explicari pof-
fic. Nam poft multa laborum tzdia exhaufta., nihil aliud ex
cruce illa affequuntur, quam vt rem diligentius quidem,quam.
alij,zquéaucem infeliciteracilli, inueftigafle videantur. Ta-
men tantum abef, vt vituperandi fint, ve potius magnam lau-
dem mereantur, quod vnu{quifque eorum, vt fuperiores vince-
ret, noua inuenta ad id adtulerit’, & Geometriam multis accef-
fionibus epichirematum locupletarit.. Neque, omnibus illis
tam veteribus, quam recentioribus fraudi fuit. ,non affecutos
fuifle id,quod aggrefli effent’: imo laudi, quod aggrefli effent.
Mihi vero, quantum video , aliter {fperandum eft. Quantum.
enim, aut quid effecerim, nemo adhuc fcit,, & tamen iandu-
dum magna inuidia flagramus, ex quo maleuolorum naribus
labores noftri obolucrunt: & ne ex e0, quod effeci, laudem.
vilam fperem, ex c0, quod facere volui, magna mihi infamia
comparatur’. Tanta eft inuidiz czcitas, vt non me pugnantem
{peQare fuftineant, fed ante pugnam viétum praedicent.. Sed
quirtam funtifti ? qui negant fpatio fpatium reilineum zqua-
ledari poffe: & quodab antiquis fieri non potuit, ab aliis de-
fperandum cffe. Satis huius iudicij fui mihi fuppliciumdant,
. quod,
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quod,curmn ita fentiunt,neque vc Geometre pronunciant,neque
vt Dialeétici colligunt. Quem poftea fruétum temeritatis fuz,
& inuidiz percepturi fint,totf arbitrij tui facio,candide Le&or-.
Mihi fatis eft,quod a meomnem dAaories fufpitionem amoli-
tur primum res ipfa,quam fummi Dei beneficio,effecimus,con-
tra quam putant ifti fummi Geometrz: deinde exemplum anti-
quorum,qui,vtait Philoponus & vséegis , nunquam id aggrefli
fuiffent,nifi mesueoriudicaflent.. Accipeergo breuiter rationem
inftituti noftri. Habesiam diuifionem totius xwxasuslpixiic #%i-
pelesas in ® ruxnon®itloaon@ o xuxnoduvauincy. In priore parte
FArsnponxes demoftratur perimetri ad diametrum ratio,& qua-
drantis eius inucftigandi methodus,abieta illa quadrararia Di-
noftrati linea,quam tamen valde illuftrautmus,& quid fit,nunc
primioftendimus. Hinc & deprehendentur diuini Archimedis
errores, & melius conftruetur Canon finuum , quam fi ftatuas
diametrum 1zo partium, vefecit Prolemzus. Apud eum enim
diametrus non eft talium 120,qualium36o eft perimetrus: cum..
tamen tales partes diametri afflumi deber€t,quales fuerint ipfius
perimetri. Sed Prolemzus habuit rationem diametri,non quam
habetad perimetrum fed quam habetad fubtendentem quan-
cunque, fiue latus polygoni circulo infcripti. quod tuo iudicio
perpendendum relinquo. Rurfusad swxnoreesuslesrles pertinet.
Polygonorum zquilaterorii in circulo infcriptio, hattenus tam.
ignorara,quam defiderata,quz tota pendet a triangulis ifofceli-
bus,quorum alteruter 2qualium angulorum ad verticalem ha-
beat rationem datam.. Hocinuentum & nobiliflimum eft, &
tantia nobis fit, vt non vereamur illud cum quadratione circuli
contendere. Hincquoq. pendet perimetri,aut in perimetro ipfa.
peripheriarum datarum in partes datas fe¢tio. In Cyclodynami-
co,quod fecimus alteram partem cyclometrici,eft ipfius circuls,
& fegmentoril ipfius quadratio yseuclesras viique, € 17 = Jh-

sniLovixoy A9or,non autem wegwmxid;,vt Archimedes. Arithmeti-
" ceenim locum hic non habet, In huius materiz focietatem fefe
| offerunt.
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offerunt mulea alia, quz fine circuli do&trina explicari non pof-
funt: quales funt fuperficies cylindricz, conicz, folidorum.
{phzrz mﬁ:npl:omm,eMa\,bm, & fimilia, ex qulbus caftigan-
tur multa & Sevpasis 2pyundagerrata. Hee omnia,candide,

Le&or, optamus tibi vtilia fore, Sinon,tu fac1cs vtilia legendo.
Vale., Lugdum Batauorum..

KYKAO-
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CYCLOMETRICVM ELEMENTVM
PRIVS, QVOD ET CYCLOPERIMETRICON
dicitur, fiue Deambitu circuli.

OPO1L
A’ .
[TEAEKYZ iayam Aéys),érdo &7 1P & reiytvs ilomndies
arog 3o mrdopgis dund duo Tuuipal oy, ints J g piaw
7l Nuwles & Tt @Al © Sramornp Iy ywelor.
DEFINITIONES.
L

SecvricLa Hexagoni dicitur,

quando intra Triangulum zquilate-
rum duofegmenta Hexagoni, extra
vero ad rcﬁ uum latus vnum feg-
mentum appclicatum fuerit,interce- <__
ptumid fpatium. '
. B | .

Tzpgmnigups 3 & worixsas isayons xardde, © udald sudy
Eayivs Ty wy o & veayors iGandips adg s woéic g
FNopgs WREEMSEvTUy AUAND S Y weior.

C Co M-
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1L

CoMPLEMENT VM Securicle
chagom vocetur fpatmm interce-
ptum inte tria Hlexagoni{fegmenta
intra triangulum zquilaterum late-
ribus ipfius applicata.

r.

O%w # wlv & xoxns relopmuosioon Télgor ypoks Deusgeleioms aeepepeies,
TR whyén T xévlow Tl Qo bdordy 853dd xS’ spoanles mva dvBopcissan
A3 Ml Unee, nggl D8 ompeed’s el aneéion o7 70 Cunsyis #%i-
Pieesnyy iy Soban, Guousm civopuoropusens € puniln ypopepen xendtoy EAILZ,
75Ty pon 1o s Ko @ vg Apysuindow, meiaw ie&iis wis A e én
xérres 83y M 3éion dasnuan, (eardudnd § Advosegrs, wove
75 & xns MasnuhxriwIdony. '

Dy £

Quouc eripheriis quadrantum circuli quadrifa-
riam d1u1 isquedam interuallain rectis a centro ad
figna cénexis fumpta fuerint per zqualiaincremen-
ta,8 decrementa,a figno autem ad fignum pcnphc-
riz in continuum ductz: eiufcemod: diflimilaris,&

" mixta linea VoLvTa dicitur, ordinataquidem Co-
nonis
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Honis , & Archimedis , omnibus per confequen-
tiam, qu in {emidiametrisfumpta funt, interual-
lis: delumbata autem fiuew luxata Dinoftrati, folo
circuli interuallo decircinata. |

. A |
Edy JAi wly madopian & Thuinon dgSoyanis wly p3p Svoinaeasovar
dvo il seiyivs ibmndigs, JH 3 wly N 3vo , Tunpal dvo
Kayirs depolopSpa 70 inov aipa xuxnoadts wosow, EA AEI-
¥IOEIAES wrdde.
ITI1,

S 1 fuper lateribus oblan-
gi rectanguliduobus quidem
minoribus duo fegmenta,
Trianguli ifoslcuri, {uper re-
liquisautem duobus duo fe-
gmenta Hexagoni accomo-
data figuram totam circula- )
remcomponant,vocetur ELLIPSIODES.

E :
T wnes Wlogyanilew, ist o & xinhs yweio, 16 iubadd, v
833vypapepsor B3y, | '

V.

Circulum quadrare, eft circuliarez zquale recti-

lineum inuenire. S
AITHMATA.
. A. -

Hiride htber 1 wiinG,0 34 Yom &) Seictg cbrreios woxog Smripss),
YmE & durf e, dQ S8 ik in abris nebal, R B durd
Yonalasades. |

C: POSTV-
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POSTVLAT A | ;
. I‘ ) '
Impetrandum fit, fumere longitudinem, quama
recta interminata circulusabfcindit, a figno, quod
in €a eft, aquo f{uper ipfamoueri ceperat ad idem

rcuolutus. /\ m
NN

B.
En iy segsim vobs Fhpareoes Aatbéls.
11
Preterea folidorum fuperficies fumere.

MPOTAZIZ A. Tlefbrnya.
Tsed leo dobiqun d3éiow mea%aaplpl Ensa 76Ty il ypotlau,
' PROPOSITIO L Problema.

Circa datam retam terminatam Volutam luxa-
tamdefcribere.

C 1R CA reflam datam termi-
natams 8D bifariam diuifamin e
deferiptus eStocirculus A B C D cuins
quadrantibus perspheri diiffs qua-
drifariam, erit tors pertpheria ABCD 5
disifa in partes XV1,quales funt.
DF, FH, HK, ¢ ita deinceps: ad
quarum feltionum figna connexis
rectis écentro €, totus circulns dsus-

Jua erit in xV1 fealpra. Jam fi per
walia incrementn ,¢y* decremen-
14 in ipfis connexis lineis [paria fu-

mantur
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mantur, per definstionem 111, poterit quadam Helix circa ipfa de-
Jeribi [patia. Si igitur re(ta ED,centro E manente immobsli, v
[fignwm intelligatur in temporis aquabili [patio fimsles partes aut fi-
milia inserualls mouers in reita €D, quot partes ant interualla
sdem D percurrit in peripheria DABC: fane quando D 4 [exde-
cim partsbus peripheria ABCD abftulerst unam , eadems tempore
idem D 4 rella ED totidempartes abStulerit. Confequentercum
a peripheria dus fextedecime ablats fucrint, totidem a reda ED
§tulerss fignum D. Sit d aqualisipfi €D diusfain fexdecim agqua-
les partes,per1x fexti. oA relaigitur E¥ anferatur ¥, vnavi-
dcﬁ'ct Jextadecima recte d, per 111 primi. Eodems modo ab & 1
asuferantur 1R dus fextadecima, nempe LX: ¢ ita deinceps de.
crefcendo. M anifeitum est, codem tempore D percurriffe omnes
Jextasdecimasrects ED, in quo tot fimiles partes percurrerit in pe-
ipheria ABCD: ac per XV quinti clements, cum percurrerst peri-
pheriam D ;/’ percurrerit quoque internallum G F in reéia £ D: cum
autem perspneriam DEG  peregerst , una qu era peregerit
nternallum 111 in eadem f‘eﬂz E D: Mqit?mztamgziba-
riam ABCD per incrementa [exiarsmdecimarum abfoluerst , idem
Jecerit quogue in rectis adiunctis, per internalla conuenientia. Q) na-
re erunt interualla per incrementa gy decrement a in liness adiunttis
Sumpta, quod Graci dscunt.., xds’ awEoucwny. Habemus igisur in-
terualla , a quornm [ignis perspheria continsars poffart., per defins-
tionems 111, Sumpto fgitur interuallo O G , tanquam bafs, fuper
ipfa bafi sntelligatur fitum triangubum tfofceles , cussia vnum crus
[it aquale quindecim fextisdecimss recte d, nempe ipfi £ c. Et cen-
tro quidem ertice spfins trianguls fofeelis ,internallo ausems spfa
EG, deferibatur peripheria G 0. Eodem modo fuper bafi1 G trian-
gulo sfofcele conStituto , cuins latwa fit aquale xx111 fextifdecs-
mis fumptisexrettad, id et (it agquale reéte w1, centro vertices
-essis trianguls, internallo antem ipfa &1, deferibatvy perspheria 1 G
¢ ita deinceps, donec ad centrum © persentum fuerss .quod quidens
centriim oArchimedes principium vocat,p autem fuiem, refpeciu
Cs Jetlicet
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[eilicet motus, quo.mosetsur puncium D inrefla .o, in centro im-

mobili £. Q) nod erar faciendumy.

ZXOAION.

Lon~cE ab hac Archimedeadiffert voluta Vieruuij Ionica. Nam hac Archi-
medis intra circulum conftituitur: Ionica autem circello,quem oculum volutz vo-
cat Vitruuius, extra totaciicitur. Hoc tamen commune habent, quod zquabilibus
fpatiorum contractionibus, item uadrantibus circulorum, quas ipfe tetrantationes
vocat, defcriptz fint. Locus apud Vitruuium fanus non eft, nequeipfis fummis vi-
xis, nifi palpabundis,cognitus. :

NMPOTAZIZ B. Hej’é)m,l(a.
Tiser 7lo Aobéiouw béiar memseqapSiln Ensna (Ceqandods
apadey. - | N
PROPOSITIO II Problema.
Circa datam re&tam terminatam Volutam luxa-
tam defcribereo. o

‘C1RCA datamretiam M N deferipto femicircslo M QN, ¢ re-
Clangulo Mo jfaper eadem constituto, erunt M Q, bo quadrata,
quod bM,b o, bN fint aqualesex definitione circuli. Disifo qua-
drante circuli Mh Q quadrifariam, adsuncifque ex centro rellis

bg,bh, bi,poﬂim«t:inipﬁsﬁmiinter- P a e
salls xels” avBoucwar, &5 confequenter | |, AF .
afigno ad [ignum peripheria continuars \vg/\(?’—L- N

per 111 definstionems. Rella b M, ma- |/ \!,,<'\ \ ' \

 nente smmobili centro b, intelligatur mo- j‘ % \
sers per quadrantems mh'q: interea ™
autem moncatur refta M aquabiliter - Yf
codem ¢ aquals temporss interuallo, de-
[fcendens per paralleles bm, p. Oporter
igstur, vt codem temporereiia viv perparallelss by, op tot par-.
tes peregerst gmot recia by in peripheria M h o, Q uadrifarsams
sgitwr dinidenda erit aque, acipfa peripheria. Igitur cum w limes
rete b Mperuenerit ad g, reta mv agquabiliter per parallelas de-
[cendens

L . 4
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feendens fignabit rectam b w,sdeStrellasei aquales bg bh,bi, in
i R.S,T. Sechsreltis bN, QO quadrifariam,res adiunile
JeBionum [ignss [ecentur etsam in punitis X Y.z, eadem Vtiq.ratio-
. neyqua reb'zm quadrati bv. Deinde quemadmodum anteain or-
dinata Helice , bafi M r conStituto triangulo ifoféele , cuitus alterss-
trwm crus [it aquale femidiametro b vi: centro vertice ipfins trian-
guls , internallo ansem reta b v, defcribatur peripheria Mr: ¢
[imiliter reliqua peripheria codeminternallo continuentur fuper bafi-
bus xv,vz,zN. Qunare neceffario cuenset , vt triangvrz’;}ojc‘elé
Super bafi T,x conStituti vertex [it in [emidiametro produiia in
punto £: ita vt non 4 figno T, in fignum v, €9 ab v in T, f¢d 4
T in X per punttum v continuanda [it peripheria 1 v x.Ergo v eft
finis voluse DinoStrati MR s TV, aut ipfius Nzvxv. Q) uanihil alind
¢st, quam dimidsum voluts delumbata. Q) uod erat faciendum..

SXOATON.

IciTvR munitaeft nobis viafinem volutz Dinoftratez deprehendendi, quod
tamen fieri poffe negabat Sporus Nicenus. Nam ex peripheria quadrantis o h m
abfciffa quarta parte q i, & recta T adiun&a ad figna quadrifariz feGionis in parel-
lels b M, @ », 3figno fe&ionis ambarum ,in fignum t, diuaricetur circinus intgg-
uallo femidiametri b . 8 centro r defGribatur peripheria v x. &c. '

NPOTAZIZ T. Cupnys ,
T & érnes Daupeleions o § = (soandplioms A wépgr©
70 Acosoy Tt Esiy A6y Pyt AsyopSin Y, |
~ PROPOSITIO IIL Theorema.
Semidiametri diuifi per limitern volutz luxa-

tzminusfegmentumeftli- * ©
niea irrationalis, quz dici- | I 7\
tur Apotome. 3
Semidiametri 8 G in femicirculo 1N
AGE diusfs inagqualiter in punfto A N f ‘ E
C, per finem oluta delumbata , ex |
> per _ ’ i F
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antecedente Scholioyminus fegmentum esto ¢ . e Aio ip(um fegmen-
tum CG clfe bneam irvationalem , qus dicitur Apotome. Afﬁlafo
relangulo €1, erit AG quadratum. Agatwr diagonia B 1. Pro-
duita femidiametro GB inpartes v,
eSto BF aqualis duabus quintis abla-
148 ex B G, per 1X [fexts. ex relln au- X/
tem B A abfcindatur B R equalis me-*
dis tionali inter B¥, BG, per /
X111 fexti. Sunts verore@a br,G, |
ex construtione, longitudine com- & R
menfurabiles. Ergorelta R it pfis
commenfurabilis, vtpote cwm fit potentia pnrn, per X X decims. Sed
quia vt longitudo B ad longitudinem v, ita potentia s¥ ad po-
tentiam BR, €9 potentia bR ad potentiam B G, id ¢St B A, per (oroll.
X X fexts: eSt autem B ¥ ad BG, vt duo ad quinque £x conStructione,
boc eSt, vt numerus quadratws ad numerum non quadrasum: Ergo
¢ quadratum BF adquadratum B R, &7 quadratum Br ad qua-
dratum B G,id it, B A, rationem habest.quam numerss non qua-
dratus ad numersmnon quadyatum. Igitur per finalem partem.
1 decimiy quadratorsmillornm latera v, ur, B A funt. longituds-
neinter f¢ incommenfurabilia, €5 ideo tantum potentis commenfu-
rabilia. Cumigitar B [it prry longitudo (esto enim expoficarum.s
partium quingue,vtiam diGtumest) B antem fit esdem © A oSten-
Ja longstudine incommenfurabilis, potentiavero tantum commenfu-
rabilis:erit 3R Apotome,per LXX1111 decimi. A fignis c,x agan-
trredle CQ,RY rectis s, A parallele,occurrentesrectis 1 a
inpunilis Q,v, fecantes [ein punéto ». %_Me CD,B R, #¢MBC,RD
erunt aquales ex constructione, adiunantsous nempe XXX, XXXI11
primi.. Sed angulus CBD in triangulo v Cn ¢St femireGus,propter
diagoniam ® v, inquadrato Av1GB,per XXX1111 primi. ftem an-
gulus C rectus ex conStruitione.  Quare religuns c o s €St femi-
reélus, per XXX11 primi,acper fexiam eiufdem latera o, csaqua-
lia. Sed cD iam erat aquale spfi sr. Duatgitur cr,vr eidems
cp funt

H Y
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CB funts aquales. Tnter [eigitur erunt aquales, per primum Pro-
nunciatum. Et proindereiangulum BD &St quadratam circa dia-
metrim B A in quadrato ABGH. Q) nare €9 D H erst quadratum
circacandem diametrum,per XX1111 fexti. Sed BR ex B A, hoc
eft BG, abfcindst Apotomen. Erit igitur C G ills equalis Apotome_.
Qnod erat demonstrandums.

ALITEHR

E st o cirowlns £x1q, cosins cen- -
trm a, diametras £\, defcriptus in-
teruallo recta af, qusfit aqualis rete
BG, fitque fe(lnin y, in ratsonem fe-
gments BC ad totam BG. ¢7° propter-
earella ay et aqualisipfi s c. Erst
ergo ay wéegst snx@’. Seca femi-
diametro quintufariam infignis b, c,
d,e, centro codem a, intersalloab,be,
cd,de, deforsbantur circuli, qui quidem evunt. parallels, quorm.s
diametrs excedunt [efé exce([u 2quabili,nempe internallo femidiame-
tri ab, qua minima et diametrarum. Secet diametrus x q dia-
metrum priovem £1 normaliter. O) ualium dusum et longitndo ab,
talium decem ¢St longitndo af. €5 proptereaquadrasa ab omnibus
diametris [unt. inter [e commenfurabilia,per v111, €5 1X definst.
decimi. Ergo ¢ omnes circuls erunts inter [¢ commenfurabiles, per
11duodecimi. quin €9 peripheria erunt commenfurabiles. N ams
circulbus £x1q, adcircwlum br g m, et vt quadratum | ad qua-
dratum gb: boc eit, vice quintuplus eit ipfius cirewls brg m, cum
longitndo £ longitudinis 3 b [it quintupla €9’ perspheria fx1q pe-
ripheria brgm erit quintupla. Quiasgitur vtbg ad1f, itafylx
adbmgr, vt fl adbg, itaat, adab, per XV quints: ergo
per X1 eiufdem, erst vt af adab, itafqlx adbmgr. Sedper
candem xv, vt et £qlx adbmgr, #ta peripheriatq ad peri-
pheriam bm. Ergovtafadab, ita pm'pbm]a:t) fq ad persphe- -

riam
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riam bm. Eodem modopoffummus demonstrare peripheriamnc ad
peripheriam Qf effe;vt ac ad of €5 amaZ, vt ncad ac,ita of
“ad af, €8 dyvaxan, vt acad nc, 7
ita af ad qf. Sed vt af adqfita /
ex hypothefi Dinoftrass , boc ¢5t ex
natura ipfius voluts delumbate, erit /
ay ad af. Ergoper X 1quints, vt ac
adnc, staayad af. Etquia erat
ot ac adaf, idest, vt duo ad quin-
quesita nc ad qf: erit ncad qf, "
vt duo ad quingue_. Refns rectan- e
gulum [wb ac,af adquadratum af eft, vt 40 ad 100, idest, vt
duo ad quingue. Ergo quadratum af applicatum ad quingues
maiora,quam st longitudo af, faciet latitudinem duo ipfis quin-
que commenftirabibia per XX decimi. Sed idem quadrasum af ad
q £, qua est maior, quam longitudo af, applicatum , facit latitud;-
nem [égmentum ay, per bypothefim Dinostrasi, boc est per ipfam.s
naturamvolute. Ergo ay funt duo commenfurabilia ipfis quingue
qf. Jeitwr ay. ¢ nc ambo funt due quinte de quingue partiim
spfius q £. Quare per V11 pronunciatum ay ¢ nc funt. equalia.
Et quia crat vt acad nc,ia ayad af: erit vt ac ad ay, sta
ay ad af. Etproptereaay, id est ¢, eft media proportionakis
inter af,}deff alqulak/r{z/imdumtmm BG, ¢ ac, id it duas
usntas ivfins A f, velspfius 8G il aqualis. Religua vt fupra, eoc.
?ngd er{:zt demanﬂmtfzd:m. “ Sl

MPOTAZIZ A. Ouwprug.

Edy & sixo diléict mg It & xivegs aeipépesdiy e d\ier Tépen,
1 Tho vi° awrhs \amrersoan dy o Teud. xoj ddv & xwnre K96
ns e & xéyren 85 Sédy o am 22idiedety ma Camreivequy iy 7é-
e, € inba oplpn aum aepiedar awirles diyea Teua.

PROPO-
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PROPOSITIO IIIL Theorema.
.. Si incirculo reta quzdam per centrum alta pe-
ripheriam quandam bifariam fecuerit, etiam re-
&am, quz eam fubtendit,bifariam fecabit. Etfijno
circulo refta quedam per cétrumatareGtam quan-
dam, quz peripheriam quandam fubtendit, bifa-
riam fecuerit, ca producta etiam peripheriam ipfam
bifariam fecabit.. | |

T circulo auiBc, cuiwzntmm F,
vipheriam Y A B, quam [ubtendit re-
I;:z AB, fecet Hfmqamre&a FH. eAio
‘etiam [whtendemtem AB ab eadem v
Jecars bifariam, ConneGaturreltn .
Cum peripherie BH, HA, ex hypothefi
[int agquales, erunt. €9 angulé B ¥H, AFH
aquales,per XXV1,a4t XX V11 terty.
Rorfus cwm latera ¥1,EB trianguls FiB
[fint Azmlia laseribus ¥ 1,5 A triangnli v1 8, &7 angwli illis contenti
aquales: erit €5 bafis 18 bafi 14 aqualis,per 1111 privis. Bifariam
sgitnr diusfacstrecla B A inpuntto 1, areliasi. ) nod erar prisg,
 Ryrfus fecet bifariamreltn v 1 rectam AB. Evurd.igitur an-
gnliad 1 relli, per 111 tertyf. oAso peripheriam A, quaab- o4
© fubtendstur, ab cadem ¥1 produltaad u, bifariam quoque fecari,
(wim enim latera 13,1 trianguls 1 B fint aqualialatersbms 14,15
trianguli 1¥ A, ¢ anguli contenti [ub its aquales, eyunt angnli L¥ 3,
1¥A,vel AFH,BFH aquales. Q) nare perX X v 1terts peripheris ns,
HA funt aquales. Peripheria i{imr AuB bifariam fecaturin v @
recta spfam [ubtendentem v bifariam (ecantein 1. Q) yod erét
postersus. Tgitur fiincirculo, ¢vc.  Q wodevar demonitrandumes.
=XOAION. B

PR 10R pars hujus Theorematis conftat etiam ex x tertiidecimi Elementi:in
qua demonftratur, ream ex centro, qua peripheriat Pentagoni bifariam fecar,
‘ D2 ctiam

C
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ctiam latus ipfius pentagoni,qued eam fubtendit, bifariam fecare. Idem ctiamali-

ter demonftrat Hypficles Alexandrinus propofitione prima priotis Elementi fui *
ovyseloss Judiaidpu @ cixoruidpe : quodcft ordine quartumdecimum Elemen-
tum Geometricum. - : _ '
. ~ JIPOTAZI= L Oewpnus. - )
H & dwdexayive aiuslogs F eis muxnor by fog popSps ualo duser)
S Buinns ABiuéred. Kad S bpekiic madovar A dugin Fon)) 2 wo-
Ao, 7 éis xxnbréyTog popuor, ot § mavyens aeiudlp@’
uéilor © & g yueres Suwiat.). | -
PROPOSITIO V. Theorema.
Ambitus Dodecagoni circulo infcribendi plus
poteft,quam circuli ambitus. Etquanto deinceps
lurium laterum fuerit Polygonum circulo infcri-
endum , tanto plus poterit ambitus Polygoni,
quam ambitus circul. ' -
Ostendendum est, A
maioré cffe potentiam - £
ambitus Polygonoram
circulo infersptornm a
Dwdecagono deinceps,
wuam [it potentia am-
Zitw circuli. Et quia
conftat perimetrum
circuls cffe minotgm
Unius ¢ qHIngnag-
t4 [extarum decima-
rims diametri ( [ane
Archimedes ponst mi-
noremos, quam.s £
diametrs) nos quoque G
namus cam non excedere * bngitudinis diametri. Si enim
diametrus ﬁmit”?aﬁtmm artium XV, Una [eptima erst minor
quam . Proinde triplum longitudinis diametrs cum ;. hoc ¢St

?.
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% longitudinis diametri, erunt maiores , quam perimetrus circult,
His itz pofitis, peripheria ACD B G circuli G, csiss centrum r, efto
Vicefis quarta pars AC,duodecima ACD, fexm ACDb. quas fub-
tendant A C,AED, AHB. Connellanturreds £B,F C,FD. quarsm
FC fecetyellam AD in E. AT autem fecetur im W@ rez Fp. Ef
quidems peripheria BD CA peripherie D CA, €5 peripheria D 4
periphersa C A dupla eSt. Incirculo autem [emper masor ratio est
perspherie ad perspheriam, quam fubtendentis ad fubtendentem, vt
demonStrart Ptolemans kbro primo magni operis. € 190 maior erit
ratio peripheria BD CA adperipheriam D-CA, quamrefs s ad
rectam DEA. Proinde recta BHA ratio adre@am DE A minor et
dupla. Hoc ¢St DE A potest plufguam dimsdium sia. Porro trian-
gulum FAB eft agwsiatersmsper XV quarti,¢y* FH fecat BH A bifa-
riam,per priorem partem antecedents. sdeo anguli ad 1 funt red¥s,
per 111tertsfs€s refta v eft 1t3%q. Per X1 guartidecimiyex tra-
dstione Campani gualium quatsor m'z;‘o'mm'a [ateris F B, talum
srivum exit potentia® xadévs Fu. Eflo longitudo diametrs nc expo-
m partism X 1. Q) alium igitur G4. crit potentia femidsiame-

tri F &5 bocest latws Tvigoni ifoplesrs ¥ a v, talem 48 erit 1 xdl9s%g
FH. Cussei fatns fuerit 6 fere. Qnafide longitudine ¥0 detra-
hantur,remanebit longitudoreéte v D 1, fere srrationalis lineesque
dicitser Somopin, per LXX U111 decimi, vt fupra ctian propofitione it
demonstratumvs. %giai turreliz ¥D periphertam 8D CA fe-
cans bifariam in D, fu tmi;tm quoque B A bifariam fecat in H,
vt iam oftenfum eSt, €5 angubss D 1A eft relius: erit,per XLV 11
primi, quadratum D A quadratis DY, A aquale. Et qwia D A ¢it
lasus Dodecagoni,ambitus D odecagons phes poterityquam duodecies
HA, hoc eStyquam triplum diametri 4 G, duodecses qudrato 1+, hoc
eft 13 integras ferc potentialibus,quornm latns longe mains est.quam
% diametri. qua compofitacym triplo lorigitudinis, maiora erwnt..,
quam ;. diametri. M aior ¢St igitur ambitus. dodecagoni, quam 2
dsametri: ideo longe mator guam peripheria s CH 5 G. Rusr[us qua-
dratwm lateris 1-; reie HD funt 375, quacompofita cum quadrato
D H A effi-
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HA efficient guadratum A 17 <, per XLV 11 privai, guiod angulys
DHA fitrelins vt iam - c A ' -
oftenfum eft. QOna- T

dratuin igstur €A St

22, (nepe quarta pars
qmdr”Z: (11) A ﬁh
spfica) Quadra- |
tum astem refis Ca, | ‘N

lus potest ,quam ' -
me;n EA, ‘Zu«z:; | -
E C; per eandem XLVIL '
prims: quod [cslicet re-
¢fa ¥C peripheria Dca
bifaria in c déuidens, B
reltamquoq. pA bifa- . L.//’)/
riam disidat in E, por - c_
antecedentem, ¢ sdeoad angulosrecios. Triangulem itague CE A
est orthogonium. Sed quadratum £ A eSt2Y. cuins latus paslo ma.
sufculum , quam 2% Quare icefies quater plufguam » = erunt
plufquam, aus [ane non minsus,quam 5 ambitwe nempe § veosapso-
| sxcyiws , maior-Vtique ambsto cirouls circwnforibentis, qui

santum pofitns eras ;. Et quo pleeria fuerint lasera polygoni, co longe

maior per numseros reperictur ambitu cirewuli circunforsbentis amsbs-
tus polygons inferipti. Q yod evat demonStrandum.. '

' SXOAION.

C v M igitur, vtiam oftenfum eft, quo pluria fuerintlatera Polygoni inferipti, eo
muior reperitur per numeros ambitus eius,quam circuli circun(cribentis periphetia:
fruftra per numeros Archimedes conatus eft peripheriam circuli inueftigarein poly-
ggno permultorum laterum circulum circun(cribente: cum polygonum circunfcri-

ns fit proculdubiolonge maius polygono fimili infcripto. quod quidem polygo-
num in{criptum oftenfum eft per aumeros maiorem ambitum habere, circulo fuo
circunfcribente. Maiorem igitur ambitum habebit polygonum circunfcribens : &
ideo latius peccatum abco. _

Nobile eft hoc paradoxon in Geometria, & ipli , vt iam tetigimus, Archimeds
nonanimaduerfum. Alioquinnon dubium ef}, quin peripheria fit maior {ubten-
dente fua. Sed pernumeros aliter deprehendetur. quo magis miror Mechanicos,
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i globis fuperficies Cofmographicas inducunt. Nam ad longitudinem perimerri

g:“rcﬁlh affumunt latmomtii%: id eft totum ambitum Dodecagoni maximo circulo

fphzrz ipfius infcripti. Non enim video , quomodo perfeéte id obire poffint. &

non leuiter miratus fum, cum hxc pracipi legiffem 3 magno Danicle Barbaro,
Nam devulgo nihil mirum.

NPOTAZIZ ¢ Oumya.
H & xwxns aeiuseress dmndmor Suvee) T Napéres.
PROPOSITIO V L Theorema

Quadratumabambitu circuli decuplum eftqua-
dratia diametro.

Circulus NO abfcindat de lineainfinita Q1 re- N
¢am AB, incipiens [uper ea mowers ab eo punio,
quod in eo eit, donec ad idem rewoluatur , per prins
Postulatum buins. Reita igitur A B €St agqualis
perimetro eiufdem cirenls propofits No. Semicsreulo
AEFD fisperrelia B defcripto accommodetur lon- o

e e

R e

U ¢ D B T
itudo EB tripla longitudinis N O, per primam quarti. iungatur
‘Eeéh EA. D:Zde a /’émulemiﬂdtar rf??a EC ! e»dimla{tfdd
AB, per Xuprims. Rurfus de cadem rela A v abfcindatur pars de-
¢ima D B, ”ierr 1X fexti. PoStremo apuncto D excitetur DF ipfi A
perpendicularis, per X1 primi: ¢ conneantur reila ¥ A, ¥ 5. Per,
Coroll.vi1t fexti recia B st media proportionalis inter A3, BD,
Ergo per Coroll. x 1%, ant X x fexts, vt longitudo Av ad longituds-
nem B D, i quadratum A8 ad quadratum 8¥.-Sed longitudo 2; B
est de-
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st decupla longitudings 8D ex conStructione. Ergo quadratum A%
e§t decuplum quadrati BE.  Quare per XLV prims, quadratum
AT eiF nonuplum quadrasisr. hoc eit, longitudo A¥ ¢t triplalon-
gitudinis ¥ B, per1x decims. Hisjta demonstraris, N
excitenttr AR,B P perpendsculares ipfi 5. acpro- '
prereaparalleleeruntsreétis Ce,0¥.  Itaque an-

gulns R AE angulo AEC: &7 angulus PBF angulo

BFD erunt aquales , vtpote alterns. Item angwls
EHA,FHB, per XV primi squales. In triangubis L
wero E AH, FBH, angwli AEH,BFH, aquales, quia

R .
’ P
) F PN

reti funt per xxx1 tertsf. Igstur reliquus & Avireliquo ¥ 31 equa-
lis. Quibus ablatis ab aqualibus R AB,PB A, remanents R AE, hoc
eSt,AEC,F AB: tem PBF, sdeStB¥D, EB A, aquales. Sed anguls
AEC, ABE_funt aquales: itemBF¥ D ,F AB: proptereaquod triangula
AEC,AEB: ##¢m BFD,BF A Junts aquangula,per Vit fexts. Q) ware
FAB,EBA funt equales: quemadmodumetiam anguli AE BB ¥ A, in
triangulis ABE, B AF. Religuns ergo A v relbguo ¥8 A aqualis, €5
tridngulum triangulo aquangulum. (umigitur ambo triangslas AtE,
BAF habeant latws commune aB oppofitum aqualshrss angulis Aes,
BF A, sdemque adiacens equalibus angulis £ A8, FBA: ergo per XXV
primiyreligua lasera ax v b reliquis lateribus B, E A funt aqualia.
Sed longstudo a¥ 5t tripla longitudinis ¥ 8, ex construétione. Ergo
confequenter BE tripla crit longitudsngs € A, oAtquicadem b eft
tripla longitudinis N o, ex construtione. Ergoper 1X quints, AE NO

Junt
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fount aquales.  Jdeo quadratum a v, boc st quadratum 4 periphe-
ria ciruls N 0, 5t decuplum quadrati a diametro N o. Q yod arat
- “ALITER
- Eaest natura volute luxata, veluti demonitranit Dinostratu,
vt femidiametrns circuls [it media proportionalis inter masus fé-
gmentums, quodlfit afinevoluta(que vocatur cogruens)€s’ quadran-
tem perimetrs corcwls. Sed cogruens ipfa oftenfa e5t fupra propofitione
114, effe medsa proportionalis inter ipfam [emidiametrum, €5 duas
quintas esns. Eto circuli propofiti N o diametrus expofitarumpar-
tiwmviginti. Dusquinta femidiametri erunt quatuor decima fé-
midiametrs. Quadratum vero reltanguli inter quatuor decimas
€9’ decem,erunt 40,qualinm quadratum a femidiametro funt. 100.
N amratio @y 40 ad 100 debet effe.qualis quatuor ad decem aus
duo ad quingue, per Coroll. X1%, a8t XX fexts. Ergo tertiapropor-
tionalis erit 250 quadrans perimetri, decuplum potentiz quadyantis
diametri. Quare [edecuplum ipforum 250 erwnts gooo. qua qui-
dem funts decupla spforum 400, qus ¢t quadrans diametri circuls
NoO expofitarwm partium X X. Igitur quadratum aperimetro cir-
culs e5t decwplum quadrati 4 diametro. Q) wod eras demonfirandum.

HOPIEMA: A.

Ex h rémr Poosedy, m 6 Ny 0,0y B pin® & abuings dd
s B uin® T auins, runranspsbdous weler isi.
B COROLLARIVM I o _
uam habet longi-

Ex iftis conftat, quodratio,
inem dimetientis,

tudo ambituscirculi ad longitu
maior eft tripla fefquifeptima.s.

N am fiverbigratia,longitudo diametri fuerit feptem partinm:
qualsum potentia diametrs fuerst 49,1alium 490 erst potentia pers-
metri: Zm quidem maior e5t, quam 484,qus funt tantum inyatio-

ne triplafe[qusfeptima.

: E NOPIZMA
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: | MOPIZMA B . -
“Ex On vémiy Qarcedy , om & TexydIw dpFoymniy , iy Y T dg-
3t guviag xd X0 IR rhe Baaw dy 3, v Y @y Tho o’f&lu)
yuride atisyuany AN Tenyare dAMINNG isiv, 57T 1a 7 Bet-
owax Tapalos | -
COROLLARIVM IL

~ Exiftismanifeftumeft, in triangulo re@angulo
{i A reGo angulo ad bafim perpendicularis a&a fic,
quadrata 2 lateribus re€tum angulum continenti-
bus inter fe efle, perindeac bafis fegmentas.

R /—\\

E .' \\F F
——
/| &

Q A ¢ N

N am priore demonStratione jn triangulo reGangulo avs often-
Jum st quadratom ex A¥ quadrasiex: © B effe nonuplum. Sed fe-
gmentum AD fegments D B ex conSlructione erat nonwuplum. Ergo
quadrata 4 laseribus 5 A,v8 agulum ¥ continentibus quadraiz
perinde funt inter [e,vt longitudines D A,p8. Quod tamen aliter

T

Shcnpeorixias demonstrari potest.In T rian- :

%abm‘bgab ABC, drectoangulo c, ad L
afim A B,demiffa perpendsculars c p fecet N
bafim spfam in duo fegmenta D A, DB Ao A — —3

quadratadreis C a, c B recum angulum continentibus inter fe
elfe, vt ongitudines D A D B, quefunt fegmenta bafis a5, Per Co-
roll. V111 fextisrelta Ac St mediaproportionalis inter B, A D: re-

: (n an-
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Gaantems c intercandems’ ap, & ns.  Quare reGangulum fub
AB,AD qmdmto exX AC: re&m(gulam’autem ﬁt& AB,DB qmdm-
toex s c funt aqualia. Sed reCangulafub as,av, ¢o* fubcadem
AB, D3, fWnts inter [¢Ut bafes o, os, fubeadem altitudine a v per
1 fexti. Q) uare per X1 quinti,quadrata s s,8C, squaliatpfis re-
Tangulis, funt inter [e; V¢ D s, Db, @ wod erat demonstrandum..,

Poffumms €5 hoc Nograuer connertere ita. \
Eabrexyivs yanion mo &39éa véurssa @ vl Reay TEun,Ta 5
wdy 7led Tundeicar ywvidv 2%iyuoiy yomdy Telegyama IS 1,
i 1ol Betosws Tnpuale, n 8o Téususra 833 éo T Baod @eds ol
- g0 3 undaca ywia, o3,

Si Trianguli angulum quendam fecans re&ta li-
nea fecuerit & bafim, quadrata autem a lateribus
angulum fe&tum comprehendentibus inter fe fue-
rint perinde acbafis fegmenta , ipfaquidem fecans
linea eft bafi perpendicularis, angulusautem fectus
~eftreQus. | ’

Priore figura, sn triangulo ar s, (confideretnr T riangulum avs
nsudsums, ine reliquss, quafunt. in figura)recia ¥ 0 fecans angulum
¢ fecet €5 bafim s v in p: quadrata autem 4lateribus ¥ 8,5 A an-
- gulwm contimﬂtigw, [int inter [e, vt fegmenta D A, DB baffs A,
edio reitam quidem p v bafi b effe perpendicularem , angulums
vero ¢ ¢ffe recum. Excitatisrettis ar, s v, qua fint. adperpen-
dicsulum bafi 4 5, imaginemur apuntto v anguls A v b, ad imagina-
ria puniia q,m in rectis A v ,pp [wmpta,duas refias v q, rm ipfis
D A, D B tum parallelas tum aguales iunilas effe. Erunts q s, ms
etiam tum parallele, tum aquales, per XX X111 primi. Quadrila-
feravero q a pr,r D m erunts parallelogramma: & anguls ideo
Wfin qAD,AFB, stem mBD,DFM lquH,PerXXXIIIIpﬂ'mi.
Ergoper X XX 11 cinfdem, adinnante etiam posteriore parte XX V111

E2 prims,
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primi.parallelogramma q AD ¥, FDBIM funls rectangula. €3 pro-
snderecis ¥ q, ¥ m adpunciam v re@a spfins O v duos angulos duo-
bus rectis aquales, imoreClos, facientes, componunt wmam linexm
diream perpetuam qm, ac denique per postersorem partem xxvi
primi, angwis¥D A, kD B funt recti.” Rectaigitur-v¥ bafi a8 ¢f}

perpendicularis, per definis. X primi Elementi. 0) sod e5t prisss.

A C D B T

a L ;

. Rurfus quia, ex bypothe[i, quadrata -¥ A, ¥ 8- funt. inter f¢ vt
longstudines DA, DB, ¢ aut fumptafunt , Vt pricre demonstra-
tione, aut data, (nam nibil refert) longstudo quidem D A expofita-
rim partium 1X, longitudo autem D B Unins , neceffe ¢St omnino.ex
bypothefiquadratum A¥ effe nonuplum quadrats ¥8,ac confequen-
ter sdem quadratum AF¥ effe nouenarium numeram. Sed quadra-
tum a longitudine © A, ¥§t talium 81, qualtum vnins quadratum a
longitudine D B: infuper quadratum A¥ potest quadrata D A,D B
per XLV 1L primis Ergo quadratum AF eit masns quadrato D a,
ac proinde masus, quam nosenarins 81. Sit igitur aquale proximo
nosienario 9o. Ergo quadratum ¥ B erit 10, ex hypothefi. o dtqus
tam 9o eSt media proportionalis inter B, D 8, X, €7 1X, qiants
dratum FB.inter AB,D B, Unum, ¢* decem. Ergo, per (oroll.
vt fextiTriangulum At B et orthogoninm,€5 angulns ¥ reCus.
Velaliser. Qnin lmdmtum AF 90, potest quadratum fimul AD
81,potest ¢y quadratum DF, per XLV 11 primi: ergo quadratum
DF et 9. Erit jpitur media proportionalis inter D A,D B, per (oroll.
X X-V1,c4m [it Ut longitudo D 8, adlongitudinein D A, vnum ad
nowens,
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nosem, ita quadratwm DB, adquadratum D, vnum adnouem.
Quare per X111 tertsf decims , deferiptus fuper AB femicircnlns
AEB, tranfibit necefJario per ¥. Jdeoque per XX X1 fexti, angulus
F oSt reitus. Quod et poSterins. Ergo toly voiyins yemion , €5'c.
Quod erat demonstrandum. o o

ZEXOAION

A 1 Archimedes conatur demenftrare iriduétione ad impoffibile longitudinens
perimetri paulo minorem effe i pra diametrum tripla fefquifepeima. hoc eft poten-
tiam perimetri minorem efle, quam 484, cum {cilicet quadratum diametn fuerit
49. Quem crrorem fatis fuperior demonttratio refellit. Sed quare hoc fibi &
{foricaci perfuaferit, in Prolegomenis declatatum eft. Similis vero abfurditas eft in
XVviI11&x1x oL éaxav Archimedis. Porro Prolemzus in Canone finuum con-
ftruendo ftatuit perimetrum circuli 360 partium, diametrum autem 120 : venece(-
fatio vna —— diametri non ficzqualis vni J3- petimetri, imo minor. Habetenim
ille rationem quadrati femidiametri ad quadratam fubtendentis, non autem djagpre-
triad perimetrum. Ex hac methodo fequitur latus hexagoni cffe 60 partium,qua-
lium et diamerus 120, item petipheriam , quamn fubrendit, totidem efle, nempe
talium 60, non qualium diantetrus 120 eft,fed qualium petimetras 360. Pofka ita-
que perimetro partium 360, quadratum cius crft 14 9600. Quadratum igicur dia-
metri erit 12 960, per ca,quz antea demonftrarafunt. Larusautem potentiz 12 960
cft minus,quam 114: quam analogiam foqui debenc artifices tabularum in conftruen-
dis fiouum Canombus. Nam cum ratio quadrati 3 femidiametroad quadratum 3
fubtendente habenda fit, longitudo illius ad longitudinem huius deprehendatur per
x L v 11 primi, viendum ecrit potentiadiametri, nempe 12960. Etita talium erit par-
tium diametrus, qualium perimetrus. Nam aliter facere ratio diametri ad perime-
trum non finit, quamuismethodus Ptolema: affequitur quod proponit.

. )
CECIR

N

MPOTAZIZ Z MNeformug
Kuxns 303410 &336an lrlw 77 dund aipirgw &dgdiv,

PROPOSITIO VIL Problema A

Dato circulo,retam zqualem eius
ambitui reperire. '

Perimetro , [iue ambitui circuli A8 C D fit ®

reltn aqualis inuenienda. Jnforibatur ei latms L
Trigoni tfopleurs pD. Per X11 tertifdecims eris ¥ C quarta pars
E; longi-~
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longitudinis & c. Ex refta uv abfcindatur redla u & aquali
ipfi v c. Conneltatur rem ar. Relta igitur An erit longitu-
Y . — l G
dine tripla ree w e, potentia autem nonupla A
einfdem, per candem demonStrationem , qua pro-
xime triplum diametri nonuplum potentie diame- |
tri demonstrauimus. Quadratum autems ag |

guab ¢St quadratis Ay uE, per XLV 11 primis
rit ergo cughm quadrass we. Ideo a1 ad '

HE rationem babet, quam triplum longitudinis diametri ad ipfams
diametrum. N on enim differt hac demonstratio a fuperiore.
Quare per 1111 fexfs trian‘iahm AE B in fuperiori demonSiratio-
ne erit aquangulum triangwlo a1 . eritque in illo quidem vt 5 4
ad at, perimetrus feilices ad diamesrumssa inhoc pv ad e, €t
alternando, vt perimetrns ad” s g, iradsametrus ad 11 & Sed dia-
metrusy boc e5t, A c et quadrapla spfins vx, per X11 tertisdecimi.
Ergo perimetrus erit quadrupla ipfins 5 x. Qnare i fumatsir lon-
gitudo v quadrupla bongitudins u ., habebis recinm aqualem pe~

rimetro circuli ancp. Quoderatfaciendum.
ALITER

Circuli ABCD, CUins
diametrus A c, [it inse- |
nienda pmpberu. Tri- ) i '
o

anguli ifoplessri  inuerfs { R
E

scp lateribus s, cp
bifariam [eltis in fignis

1,1, agatur per ipfa fe-

Gonum [igna recia r, AN 7 F
que paxallela evit spfi sp, |
s tziangulum e fw
er bafi w1, erst aquan-
guém.:, e’ fimile tots A .
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CBD, per L1 fexti. Q) ualium ausem quatsor eit quadratum late-
ris C 8, talivm trium et quadratum perpendscslaris cx, vt alibs
demonitratumest. Efto diametras A C expofitarum partium xvi.
Qualium igitur 192 St quadratum alatere C3, talium 144 erit
xd%5%s cK. Sed qualinm 192 ¢St quadratum a tom C3, talium
48 erit quadratum a dimidia cu. Et proinde quadratum a per-
culars C G erit talium 36, qualium quadratum atoia A C st
256, (ant qualbium cx dupla spfius c G et 36.) Ergo ac, &9 cG
habent inter fe rationem, quam quadratus numerns ad quadyatum
nwmerum: ¢ propterea funt inter fe longstudine commenfurabiles,
per 1X decsmi. Q) ualinm igitur expofitarsm partium Xv1 est lon-
gitudo ac ,talium cc erst v1: &5 confequenter talium X religna
Ga. Connellaturreia ax. Ajoreltam A¥ effe quadrantem pe-
rimetri aseC¢D. Per Coroll. X1, ¢ XX fexti vt longitudo G A
ad longitudinem G c, ita potentia G A ad potentiam Gr: hoc ¢St
gualiter decem ad fex: #taquadratum G A adquadratum G¥. Sed
quadratum G a ¢St talium centum, qualivm quadratum A c 256,
Ergoquadratum Gr erit talium 60, qualium 100 et quadratum
GA. Quare per XLV primi, quadratum At evit talinm 160,
gualium quadratum A c e5t 256, hoc eSt; qualinm tota perimetrss
ABECFD ¢ft 2560, per zzcedmt;m. .S’Zl 1622‘7 Jextadecima
ars potentia 2560, ¢y promde quartapars longitudinis extenfs
ftmefro: Religua ,'vtﬁ,;rd, E} ¢ ,Q‘g:; er:f  faciendum. b

ZXOAION,

R vR s vs tam hinc,quam exantecedente;colligitur,quid voluerit Archimedes,
cumdixit, perimetrum fupra diametrum minarem cffe tripla fefquifeptima , maio-
rem tripla fuperdecupartiente feptuagefimas primas. Efto longitudo diametri par-
tium expofitarum, 497. Vna feptimaerunt -1~ Vnafeptuagefima prima, crunc
s>~ Archimedesigitur vult diametrum fore minorem,quam 162, maiorem quam
1561. Vide,quantum erratur hoc modo. Nam filongitudo diametri fueric par-
tium 497,quadratum 2 perimetroerit 2470090. Cuiuslatusdjpmmeft 1570 1732
quod quidem cft maius, quam 1562, cum differentia fic — 2242

497 3143°

neo-
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/ MPOTAZIZ H Hefbrnus.

Tsesprgeice TR § inns doeion islw 433éow 8pén.

PROPOSITIO VIIL Problema.

Peripherizin circulo datz 2qualem reGtam
nuenire.
. Incirculo aABCcDdata A |
[t peripheria BAn, cus "
wqualem oporteat reltam S
reperire. Dullis diametris
AC, BD normalster fefe_
fecantibus deferibatur vo- ®
Iutaordinata, £¥ G D, per
primam busus; o A princi-
pio antem Volut s, nempe_s
ab & centro circult , ad 1
limitem peripheris, aga- .-
turre@a £, [ecans volutaminpunéto c. Per x1111 Ay-
chimedis @er éninwr, vt est £D,3deft, EHud ©G,statora
perimetrus DCB AWD ad pevipheriam 1 ABCD. Reffa kM
tots perimetro aqualis per antecedentem reperta fecetur pri-
mum bifariam in figno N, deinde in rationem £y ad £,
in puntto L. Sedratio enad Ec eSt, vt perémetri DCBAHD
adperipheriam naBcp. Ergowt DCBAHD,ad HABCD,

c

sta kxMad XL.Sed DCBAHD, ¢ K Mfunt equales. Ergo

relique HABCD, €5 K LJuntosequales. oA quibus fi anfe-
rantur equales D CB,K N, remanebunt agquales BAHNL,
per X1X quinti. Quoderat faciendumo..

"V-M’

n°pe o-
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TIPOTAZIS O. MNeflrnus.
Th &39¢e do3eicyivlw a%ugpigeiow géin & 1 doSinss mikha.
PROPOSITIO IX Problema .

Re&z datz zqualem peripheriam inuenire ino
dato circulo. "

I L ' L2
} . ..
; ; '.' =,
Dara fit reita N, cui peripheriams A__
aqualemreperire oporteat in dato circu- o <

lo Ascp. Efto rea 1M perimetrme
circuli dati, per V11 buins: que fecetur
bifariam in x. Reltaverodaa N mi- '\

™ N

nor eSto, quam retta kM. Ex ipfa KM
abfcindatior re@la KL aqualis date N. ]
Rurfous incircmlo A8 CD normaliter fe- ~—
cent fefe diametri AC,8D. Deferibatur ©

finis Volutaordinate D G¥, per primam huius. ) uia enim pers-
pheria congruens reCadata N estminor,quam peripheria B AD ex
bypothefs (pofia enim eSt minor , quam reta KM, qua perspheria

BAD cft aqualis) cadet eins finis imter A,D. Secetur refa o Q.

wqualis femsdiametro ED, inrartionem 1L, LM, perX [extiyin figno
r.Eritigitnr vt 1L ad LM, ita or ad 0 Q. Qsodficentro &, sn-
teruallo autem o deferibendus effet circulis , is fecaret neceffario

tionem<voluta ¥GD. Secet in G: ¢o* excentro E, ad fignum G

dulla, ¢y ciela adperipheriamvfque AU D, fecet eam in H. Mio.

peripberiam B AY aqualem effe rectadate N. Q usaenimper X 1111
@i inixay e Archimedis , e5t quemadmodum €D hoc et En, ad
EG, ita peripheria tota DCBAHD ad peripheriam W ABCD, erit
alternando , vt tota EH ad totam D CBAHD, €9 ablata EG ad

ablatam vaBCD, #areiquacn, ad religuam v, vt tota £u
‘ F ad to-
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‘ ~

ad totAm D CBAHD, per X1X quinti.
Sed peripheria D cBAHD fumspta oit
aqualis 1M, €9 ex conStrultione et 11
adLM, VtEG 4dGH, nempe vt O P

o - .P’L
—t

S

DCBAHD 4d totam 1M, €9 ablata

adpQ. Ergoper X1 quints, vt tota 8\

HABCD, ad ablatam 1L, ita reliqua
HD adreligunamim. SedxLM fum-

ptacst aqualis spfi s Aup. -Ergo abla-
16 aqualibus LM, HD, remanent aqualesx 1,8AH. Quod evat fa-

ciendums.

c

NPOTAZIZ I nNefmus

Tiis doJeians ALipsgeiats © @e9say o uép® d@shen.
PROPOSITIO X. Problema.

A data peripheria imperatam partemauferre.

A peripheria R A D
data in circwlo ABCD,
abfeindenda fit pars im-
perataputa tertia. Du-
¢tis diametris AC,BD fe-
[é normaliter fecantibus,
defecribatur portio voluts
ordinate DEF., A pun-
{to autem H, qus est finis
peripherse data , ad cen-
trum L, agaturreliz i,
qu4 fecet portionem wo-
lutain figno c. Arelia

'f*'c’/

A

Gh,(qHe
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G u,(que 5t recte L pars) abfcindatur tertiapars x u,per1X fexss.
fgitur, Ut in proxima propofitione demonsiratnm est, circulus de-
Jeribendus centro L, internallo L x, fecabit portionem voluta in (igno
guodam. Secet in [igno M. eAgatur rella LN fecans portionem
Voluts in M, peripheriam autem AND,in N. Quare quia reéa
LH, LN funts equales, €5 ablate Lx, LM equales, ex construtio-
ne: €5 religua igitur x 1, MN erunts aquales, per communem fen-
_ tentiam 111, Aio ND effe partem imperatam, nempe tertiam pe-
ripheria dats 11 A p. Com enim, vt proxime oStenfum est, fit quem-
admodum L, boc ¢St Ly, adtotam perimetram D caHAD, ita
GH ad uAD, a#t MN, ad N D: erit etiam quemadmodum tota
rH adtotam uap, #aMN, hoceit xu, adnp. Et alternando,
vt pH, adxu, #ta uaD ad ND. Et dvamarw,vt kH ad rn,
ita nD 4d nap. Sed xn est tertiapars ipfins £1. Ergo ND evit
sertiapars ipfins v ap. N eque aliter facies, fi imperata fueris fe-
prima,aut quinta. Q) uod erat faciendum. ,‘
IXOAION
St Erqponanmt duo inzquales circuli,& de alterutrivs peripheria partem alterius
ipheriz zqualem auferre oporteat, hoc per duas proxime antecedentes efficies.

am hoc nihilaliud eft,quam per proximam,parté imperatam 3 circuloablaci aleesi
circulo,per 1x huius applicare. P

NPOTAZIZ IA. MesCrnys.
Tiig Soleiorng yanices b~
vyt © wessayle
pée®’ acpsAe't'v
Provositio x1. Problema.
A dato angulo
rc&ilinccl impera-
tam parté auferre.
D atus fit angulns qui-
cunque reClilinens 1E ,
& quo oporteto impera~ p

G ara
£

F 2 . tam
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tam partem awferre, puiatertiam. Centro &, internallo quocsn-
que, 4rectis \E, D & angulum datum continentibus auferatur peri-

pheria wes aut
d meﬂ,win
Z:: figsara,centro. x, in-
teruallo ©1, deforibatsr
cirowlus asc o, Conti-
nnatam asutens diame-
trwm DEB [ecet aess
ogdels alia diametrss ac. ®
Fferibatur in circlo fi-
nés volwts ordinats o K-
GF: quamrelin g1 fe-
cabit tn puntto . Abla-
la tertia parte 114 re-
¢ta G1, per 1% [fextiin- o c
teruallo £ v circulus deforsbendus fecet portionem voluta in figno x.
Conneltatur recta g1 tranfiens per fignsim X. Der ca, que in fi-
perioribaes demonStrasa fumt, erit vt G1ad 1, hoceSt ad u\, ira
peripheria LD, tertia pars peripherie 11D, ex eadem fuperiore de-
monStratione. Sedvt 1L ad Lo, staangubss 12D adangulum
LED, per XXXI11 fexti. Q uare angulus LED eft tertia pars im-
perasaab angulo dato 1xp ablata. N eque aliter faciendum , [i
quinta aut [eptima pars imperasafuerit. Q) wod erat faciendumo.

MPOTAZIZ IB O

- Edy & xokao dvo diaepuira dMinas @eds Spls Teprsain, Som
& wioqr®’ wids JA Tho irbogr nbAnYaray of Mgl sEay s
xd werleyovs wly w8 wxaw tyfegpouliar Enbandiaam, i © Enban-
Jetoene Ssopénes Yomloun,  puelads & 7¢ Sayas xCandeions xn F
Télogyubs T xixne iy fegoudus ardoeds, Sivarian © & mokleyurs

TEUIE ), |
PRO-
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PROPOSITIO XIL Theotema.

~ Siduabusdiametris in circulo fefe normaliter fe-
cantibus, a limite vniusad alteram produétam late-
ra Hexagoni & Pentagoni eidem circulo infcri-
bendorum eiiciantur : refiduum diametri eie&te,
-quod interie¢tum eft inter produtum latus Hexa-
oni, & latus Quadrati circulo eidem infcribendi,
ifariama latere Pentagonif{ecatur.

Jo circulo aBCD,
diametrns BD fecans
dsametrum A C nor-
maliter produita fit
ad partes G ininfini-
tum: cuiproduitaoc-
curratrelia AG equa-
lis diametro Ac. (on-
nellatur refia AB, ¢
c .. intelligatureffe
suntta. Deinde refia
BG fectafit bifariam

~ in . Et mansfeStum
et cc effe aqualems

< . '
’ G
. ~ M
tpﬁ GA: €T totums .
triangulum AGC effe
zuilatcrum,(y’ qua- o
ata AG,EG effet
4,93, Ut idm boties N\ B\
C

diximms , tdeogque in-
ter feo potentia com-
méfuravilia tantum.
E B autenys dimidia |
spfius A 5t ipfi A G longitudine commenfurabilis,ideoque spff E G

, Fj potentia
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potentia tantum commenfurabilis. Erit igitur 5 c Yombun, linea
anoy©. oAio, [ in illam Smbuiv b refta alimite o inpuncium
felRionis bifavie. v de- | )

s fur, il

demif[aclfe latus Pen

tagons cirewlo ABCD %/
nferibendsi: boc eF, _ ", 1

latus Pentagoni cir- © T /

culo A B C Dinferiben-
di productum occur- :

rere figno ¥. Tunga- : /
tur sgitur re(lz A ¥ \ o

fécans  peripheriam
A LB n punllo wm.

eAdio am effes la-
tus Pentagons circulo

" ABCD #nfersbends. X
Deferibatur abus cir-
culus A B CD, cutus
diametrns A C dia-
metrm B D fecans - ,
producatur in partes | F_-°
. R
C -

M, a4t G. Connella-
tur p M aqualis dia-
meiro 8 p. Diuifa
AM in ¥ bifariam.iungantsr ¥D,¥ B, Itaque vt videsshic M D ob-
tinet locumrelte ac inalterocirculo. €8 a M St _Apotome obtinens
locum spfius & . OStendendum eft Triangulum vrD effes
vnsm ex quingse T riangulis,in que Pentagonwm refoluitur. Ea-
dem enim opera oftendesur in D ¥, boc €St in A¥ (in alfero circuld)

e[fe latws Pentagoni. Centro v, intertiallo 5 p,aut w8, deferibatwr

circulbus GB1D. Connellantur reia squales 81, 8K, ¢4 ex produlta.
18 snfinite in N, abfcindatur B 1 ipfi ¥B aqualis. Conmeltatur

. refta

—-—Vk
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res wv, fecans peripheriam G810 in X, Deinde ex ti1 abe
[eindatur vL spfiuK aqualis. Quiareite 18,BK aquales fumpta
Junt: ergo peripherias aquales fubtendent ,per XX V111 tertss: ¢ per
XX V11 cinffdem ,anguls X ¥ 8, BF1 Triangulorwm £ 8,F 18 funt
wquales: &5 triangulum K v L alterutrs triangulorums £ B, FB1
aquangulum, cum angulus BHF [it aqualis angulo B 1, perv pri-
_ mi. 53 enim duorwm triangwlorum ifofcelium anguli adverticem.s
- Jants aquales, reliqus ommino erunts aquales,per XXX 11 primi, €5
triangula ip(a squangsla. Q naretrianguls KFb,BFI,KHL funts
aquangula. Angulautem infrabafim K L8, B1C funts aquales, per
Vprimi. Sed funt alterni. Ergo re@ie xL,F1 funtaparallele,per
XXVII prim:.‘i)"tdquc per 11 fextiin triangulo W F1,eritvt HK, ad
KF, ita HL ad L1. componendo, vt HF ad HK, it8 H1ad HL.dse-
wXy vt HK ad HF, ita HL ad 1. &aMas, vt HK ad HL, ia
HF ad u1. Sed ux, HL exconStrullione funt. aquales. Ergo v,
H1 _funts aquales. & propterea Triangulum w1 gfofceles. Cums
Sgstur in triangulo V¥ angulus adverticem v feltns it bifariam.
per rectam ¥ [ecantem bafim v in B, per 113 fexti, erit Vt HF,
bocest v, ad ¥1, ita ¥1, hoceft v, ad 1. Ergoredta n1 fela
¢St in B media €9 extremaratione,per 111 definit.fexts. atque adeo
eius [egmentum mains BH eSt aquale [emidiametro i cirouli GBiD.
Ergo minus fegmentum 81 5t latus Decagoni esdem cirewlo G 81D
snfcribend;, per conuer(am 1x tertsf decims Elements, olim a (ampa-
nodemonStratam. Et quiafemidiametrus ¥1 re@tam vo bifariam
Jecat in £, ex bypothefr, peripheriam quoque 81D bifariam fecabit,
per V111 busus. €9 ideo peripheria 18,1 D funt decime partes perime-
tri GB1D. Reclaautem v erit latus Pentagons esdem perimetro
GBID inferibendi. Triangulum ifofceles vi v 1 habens altersutrum an-
wlorsum ad bafim v,1 duplts angul vi,qus adverticem 5t triangu-
i&m Pentagons ad perspheriam.per X €5 X 1 quarts, fiper V esufdeim,
circa sllud circulus deferibatur. Ergo Triangulum v D e5F trian-
gulum ad centrum vnum ex illis quingue, in quod Pentagonum
céircewlo G K B1D inferibendum refoluitnr, quandoguidem bafls eins
8D eft
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B D ¢5F Latws Pentagoni circuld cwiss centrum ¥ inferibends. @ nod
fiin prio figwave- - ..
a CFjungatur, tri-
angulum A ¥ C eftid
sriangulums, inquod
Pentagonum circulo
snferibendums, cusus
circuls femidiametrus
F Arefoluitur. Qua-
refirefta EMiunge-
retur, effes- triangu-
lums “ifofeeles M A E
aquangulti triangulo

AFC, cum angulum
communem MAE ba-
beant , €3’ fint ambo
ifofcelia.  Ergo reb-
quns A EM religuo

AF C erit aqualis. E§t
ergo triangwinm sfo-
feeles A M Evnum ex
quingues in qus Pen-
tagonirefolustwr cir-
culo ABCD snferiben- |
dum .ac propterea A M eStiatus Pentagoni cidem circulo ABCD s
Jeribends.  Quoderat demonstrandum. - ’

ZXOAION.

—
-

Hinc clarecontftat, fi duorum triangulorum ifofcelium angulus ad verticem
fuerit zqualis, Triangula fore 2quangula. Nam in priore figura,fi CF, & £M jun-
gantur, oftenfumft,quiaamborum ifofcelium FAC,E M Avnusangulus Mae cft
communis, &illizqualesfunt EM A,A CF, reliquum A E M reliquo arc forexqua-
lem. E conuerfoigituranguliad verticem A E M, A FC funt zquales. Ergo reliqui
funtzquales. Sed & hoc clarius per v fexti, aut per XX X 11 primi.

Rurfus quia fi circali diametrus fueric linea certa,latus Pentagoni in co infcripei eft
linea irrationalis, quz vocatur Minor, per x 1 tertiidecimi: & contra (ilatus Penta-

: goni
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goni circulo infcripti fucrit linea certa, totacirculi diametrus eft lineaitrationalis: eft
“autem hicre®a p B (in fecunda figura) nempe latus Pentagoni,certa: oftendendum
oft, diametrum G 1, vel,quod idem eft,femidiametrum r o, efleitrationalem. Nam .
Apotomza M cum fitre&aaF commenfurabilis , dimidiofcilicet totum : erit 8
AT Apotome,&ordinccadem, per c1111 decimi. Sed Apotomaam vna tan-
tum recta congruit certa fiue e A, quz totiE M it potentia commenfurabilis,
per Lxxx decimi. Ergoea cum Aporoma 4 F non cfficiet totam EF potentia
fibi commenfurabilem. Quare torat a eftlincairrationalis. Semidiametrus autem
DF potensre@asE F, ED per XLV 11 primi,eft irrationalis. 8 tota diametrus ir-
rationalis. Nam potentizEF, Ep funt inter feincommenfurabiles. Ergocom
fitum ex ambabus, nempe D F, eftalteterutriipfarum incommenfurabile,perx vi 1
decimi. Quod enim ibidelongitudinibus tantum dicitur, id etiam ad potentiasex-
teaditur, &c. Cumigitur p ¥ fitineommenfurabileipfi e 0 pwed,ipfum eric dao-
99r. Quodcrat demonftrandum.

ZXOAION ETEPON.

Q vop fi inpriore figura centris B,F,G> interuallisautem B A, F4,G A, circul
defenibantur: eritAC quidem latus polygonorum zquilaterorum eifdem circulis
infcribendorum. Triangula autem A 3C, AFC,AGC, cruntea, in quz polygona
Iﬁ refoluuntur. verbigracia: TriangulumBAC eft vnumexillis 11171, in quaqua-

atum refoluitur infcnbendum circulo, cuius circuli femidiametrus 8 A. Rurfus
FaC ernttrianguldm voum ex illis quinque,in quz Pentagonum refoluitur inferi-
bendum circulo, cuiuscirculi femidiamettuseft F A Namcumre@aMA excon-
frutione fic latus Pentagoni circulo ABCD infcribendi, erit MAE femiangulus
ipfius Pentagoni. Sed angulusPentagoni eft fex quintarum vniusre&i. Ergo angu-
lus MAE efttrium quintarum: angulus autemadE quinque quintaram. Ergoan-

lusAFE ecric duarum quintarum, per X X x 11 primi ,adiuvante ctiam xv 11
ciufdem. Angulus autem totus AFC intriangulo IfofceleCAF (ficF jungatur)
crit quatuor. Quare angulus ad peripheriam in Triangulo ifofcele fuper bafi Ac
conftituto eritduarum quintarum, nempe dimidium anguli AFC ad centrum €
conftizuti, per x x tertij. Eritigituralteruterangulorum ad bafim quaternum quin-
tarum, ac proptercaduplus anguli ad verticem : ideoque eritangulus Pentagoni,per
x quarti. Quare Triangulumifofcelesa FC cft voum exquinque, in quz Pentago-
num refoluitur. Eodem modocentro G, interualloG A defcriptocirculo, efft cri-
angulumA G € vnum exillis fex, in quz Hexagonum circulo , cuius circuli femi-
diamertusG, infcribendum refoluitur. '

Porro omnium Polygonorum zquilaterorumin circulo codem infcriptorum la-
tera funtinzqualiainuicem. Sicnim latus Hexagonilateri Pentagoni codem in cir-
culoinfcriprorum effet zjuale, Pentagonum haberset fex latera, aut Hexagonum
quinque: quod eft abfurdum. Si igitur Triangula, in quz refoluuntur Polygona
zquilatera, fuper vna cademque recta lineacontticuta fuerine, non erit corum idem
circulus. Latera enim corum Triangulorum funt femidiametri circulorum,in quo-
rum centris eorum vertices conftituti funt. Quo plura autem fuerint Polygoni la-
tera, eo maiora erunt neceffario triangulorum lacera: hoc eit, maiores erunt femidia-
metricirculorum, in quorum centris conftituti funt vertices triangulorum ifofce-
Ieon, 1n quz polygonadiuiduntur. Diftabunc igicur centracirculorum inuicem ali-
quotinteruallis, ve patetininteruallis G £, 8. Iniftis intctual(l;is conﬁdcraa;tur dif-

o crentie
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ferentie angulorum innicem. Sinkenim c r, ¥ s bafes triangulorum G ar,ra B:
Anguli autem ¢ ax, F A 3 funt differentizangulorum ad cenrrum  azg, AFs, acr.
uiquidem-anguli funt femiffes eriangulorum ofceleon A Bc, AFC, Acc, fiqui-
lm reétz ¢ B, c rconiunétzanimo concipiantue. Rurfusanguli ape,AFB,AGE
‘habent duas s wnius anguli re&i cognomines numerilaresum P
fuorum. Verbi gratia: Trianguli 4 s g polygonum cft quadratum, cuius quatuar
font latera. Ergoangulus 4 p £ habebit duas quareas vnius recti: angulus 4 £.duas
quintas;angulusdeniq. Aeeduasfexeas. Atqueadeo qualinm xxx partium cogiteeur
angulussedtus,talium x v erit ape, X11 arg,X ace. Quod fi continuandaeflee fos
ries angulorumin Polygonis, angulus Heptagoni haberet duas feprimas;
o&agoni duas o®auas : angulus caneagoni duas nonas: & itadeincops. Rusfus in
triangulisamblygoniis Arg, A c s,angh'extcmi A BE, A 7 E-ad oppofitosinternos
AFE, ace habentrationem ¥3uderor, fiue fuperparticularem cognominem polygo-
norum fuorum. Angulus videlicet s angulum A r g fuperat vna quarta, qug
cft pars cognominis quadrati, quod quidem in quatuor triangula refoluitur zqualia
ipli apc. Sicangulus a r £ oppofiti&internianguli 4 ¢ ¢ felquiquintuseft. Quod
fi cogites angulum reCtum partium 210, 0mnino femitriangulum quadratieric 1oy,
oni 84, hexagoni 70, beptagoni 60: adeo vrangulus primus ad fecundum fic
fefquiquartus, fecundus ad tertium fefquiquintus , tervius ad quartugn (efquifextus.
& itadeincepsin infinitum. Contrariacftratioangulorum s a,r c 4 adverticales
B A E,F A G.' Namcorum ad illos ratio cft multipla cognominis numeri laterum non
polygonorum fuarum, fed antecedentiym: hoceft voo latere minus, quam Polygo~
norum fuorum. Angulus itaque A rs, cum pestineat ad Pentagonum, eric non
quintuplus,fed quadruplus anguliverticalis s a r. Sicangulus rc aecritanguli rac
non fextuplus, fed quintuplus. Nam per x v 11 primi angulus externus aseeft
zqualis vtrique interno oppofito A ¢ s 5 8. Erttergo £ a s trium, Qualium duo-
decim eft AFB, autquin iMm ABE. tl’it enim ApfXLV,perxiil ptimi.

Si anguli verticales binorum A
proximorum xg) dusoar Polygo- o
norum parium lacerum cogiten- : ////

tur ordine difpofiti in infinitum I
vt eftangulusverticalis c A B in- A // \
ter duo Polygona proxima, Qua- f ,
dratuln videlicet , & Hexago- // / _
num : deprehendetur angulum G F B - /
gulum autem inter Hexagonum \
& ofagonum partivm feprem : '
angulum inter O&agonum , & ' A

\.L_/
gulum deniqueinter decagonum
& dodecagonum partium vndecim: & ita deinceps in infiniturn. & quia angulus
verticalis Polygoni imparium laterum interiectus ipfos angulos fecar, fecabit eos in
tagoni 4 r diuidentesangulum quinque partium ¢ a8, non funt zquales. Sed pas
trium partium, ¢ r autem doum. Sicangulorum ex linea Hepragoni conftituto-
ramdiuidentium angulum feptem partium Hexagoni & O&agoni, propior Hexa-

6 anefle partium quinque : an-

Decagonum partium nouem:an- —

numeros parcs & impares. Verbi gratia: Anguli £ A 8,  a r conftituria linea Pen-
gono
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gono eritquatuor partium, remotior trium. Eorum autem, qui fecabunt angulum
O&agoni & Decagoni nouem partium, propior otagono erit quinguc partium, rc-
motior quatuor, & itadeinceps. adeo vt diuifio ita faafic, vt accedente vnitate ad
minorem,ipfadiuifio fit bifaria, &c.

Super lateribus polygonorum zquilaterorum conftituti anguliad peripheriam di-
midium (unc angulorum ad centrum, per x x tertij: acquirunt autem alterum dimi-
dium angulisad bafim. Verbi gratia: Angulusad peripheriam circuli, cuius femi-
diametrus A®, fuper bafi Ac, et dimidius anguliad centrum,hoc eft,zqualisangulo
A PR acquirit autem angulo ad bafim dimidium eiufdem & £ B, & alteri ad bafim
alterumdimidium. Ita fic, vealteruterangulorum ad bafim fit reliqui mulciplus,aue
mulciplus fefquialter: multiplus quidem, {1 polygonum circulo infcribendum fueric
latcrum zqualium imparis numeri: multiplus autem fefquialter, fi fuerit zqualium
laterum imparis numeri. Quota autem pars fueric angulus ad peripheriam angulo-
rum amborum ad bafim fimul fumptorum, eadem pars erit voum latusreliquorum
lacerum fimul fumptorum. Superlatere, verbi gratia, Pentagoni, conftituitur trian-

ulum ifofceles, curus angulus ad peripheriam eft quarta parsamborum angulorum
ad bafim {imul fumptorum, cum alteruterex ipfis fitduplusreliqui. Ergo & latus
voum Pentagoni reliquorum quatuor fimul fomptorum erit quarcapars. ve in ipfis
triangulorum tribus fimulangulis confiderandz fint cot multiplicitates, quot in eo-
rum Polygonis funtlatera.

Rurfusangulus quadrati haber quinque quartas Pentagoni, fex quartas hexagoni,
fepsem quartas hepragoni, o&to o&agoni, &c.

OPOTAZIZ IT. ©wpmug. ™

Edy Jhi Tis duris &3eias o Tesywva iGomend , ds o Nouglitoy
70 woNvywet iomndoeg: , Té e xurnoy ifegepopSpe, ausa S, o

" oD Tels nogupds ywiny Ty AZieTor Nigen TNV T dpics -

@& v qusaSivmy Denomhbigwer worvywer Mtsnua diy o Tépysm.

PROPOSITIO XIII. Theorema.

Sifuper eademreta Triangula zquicruria, in_
quz diuiduntur Polygona zquilatera circulo in-
{cribenda, conftituta fuerint,anguli Polygonorum
ad verticem latera paris numeri babentium bifa-
riam fecant interuallum interie¢tum inter duo pro-

* xima polygona latera paris numeri habentia.

(OF Si fuper



i fpercasim sbs oo Triomgls foicbeim gus po

S5 fuper eadem ve€ialmea T riangula sfofcelea ,in qua polygona
circslo %&m refolusntur,conStituta fuerint, ea diftabunt a [e
aliquot int;raaﬂzk , per fecundam partem [uperioris Scholf. eAso

C

interualla, que fiunts in diametro produia, vt in antecedenti fi-

Qhra patuit interalla , inquam , interieCia inter duo proxima
pobygona paris nwmeri laterum, fecars bifariam a lasersbus polygo-

norum imparis numers circalo inferibendornm produltis , ¢r oc-

" currentibus diametro produte: quemadmodum in fuperioreT beo-
remate demonStratum et, latus Pentagoni circulo inferibends pro-

dultum &9 occurrens diametro ciella, fecare bifariam interuallum

snter quadratum ¢5° H exagonum, qua funt > dwo dusee ¢ pro-

xima ‘Polygona paris numeri laterum. Jn circulo as cp, diame-

trum BD fecet normaliter diametras a c produlla infinite : qua

Jecetur in s, quafi reita sp aqualis relte A c iuntia effet 4 b-
mite D , ¢ faceret [emitriangulum ifopleuron p s £, vt fupra

oStenfum eit. Rurfus abfcindatur internallum equale laters

quadrati circwlo ABCD snforibends. Si igntur refta pc iunge-

retursclfer angslss G [femianguins trianguli wnins ex ofto, in

que oftagonum circalo , cuins femidiametrms v, inferibendums

refolustur,
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rofolustur , per X X tertsy. Poftrenm smernallums a's bifariams
Jecetnrin R. SiDR sunita cffes, effet [emiangslus trigoni vnins ex
quinque; in qus Pentagonsum refolwisur , vt fupra oftenfum est.
Quare fiat interuallum v 1 aquale refle conneCiends br. Rurfis
[irella D 1 neleretur, effes 1D & femitriangulum vnum ex decem,
inqua decagonum refolussur , per eandem X X tertsf. Secentur in-
serualls 5.5 6,G1 bifariam in fignis v, 1. Conneltatur relia pr,
Secans circulis asCD inv. OSlendendum est v v effe latws He-
pragons circslo ABCD inferibends. Centro ¥, internallo 55, el ¢p,
defersbatur peripheria v 8o N. Jungatur rectn v b: cui aquales con-
nellantyr BO,ON. Jtaqueperipheria, qus ab illis fubtenduntur,
- Junts aquales,per XX1X tertsf. Producatur vy adpartes q in'in-
[finitum:cui occurrat refta alimite v, conneGens N terminum pers-
pherie o N, €5 pergens,donec occurrat infinita v o in figno m. Tun-
Lanthr reCia ¥D, ¥B,FL, €9 ex reltapm abfeindatur refta L
aqualis ipfi M. Connellatur N1, Quiaanguli Nor,BoF funt
aquales ex conStrutione, produlto latere communi L, erunts an-
guls fubter bafim N o L,BO L aquales,per v primi. €5 per 1111 cinf-
demnerunt bafes LN, Ly qualesin triangulis Nio,BLO : €5 ane
gulus o N L. angulo 081 aqualis. Sed anguls ¥ oo funt aqua-:
les, ex conStructionc. Ergo totws angulus 1 N v toti angulo LBy
aqualis. Rurfus N1, MNL fimulinreita mr funt equales ang-
ks ¥3 M, ¥ 80, fimulinrecin vy, per X111 primi. o Ablatis equa-
libwe ¥NL, 5B M, remanents aquales vav, un1. Fdeo angnls
MNL,MLN angulis ¥ 8, hoc ¢Sty ¥ 0,7 ON equales. Etquia
Junt triangula ifofcelea, erit reliquus angubas N L religuo x v o
vel NFL Aqwtﬁ!:(y‘ propterea reiary retts Lm aqudﬁlt i trian-
gulo ML¥. per  primi. Intriangsloigitur MLN,anguli NMLMLN
aquales funt angulis M v ¥, Mo intriangulo wix v, €t religuns ips-
twr MNL religuo M¥p zzmlé« : ¢ trianglum NML triangulo
FM D &quangulum €9 (imsle,per 1. definit. vi. Ideoper 1111 einfdem,
erit Ut MN ad ML, #12 My ad mp. Sed vN.NL ex construio-
e funt aquales. Ergo €5 Mr, Mo funt aquales: & triangslum wisp
Gs3 $fofceles,
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$fofccles , cuins angsbus MEP fuper bafi ¥P oSt triphus anguli M.
érgo trianguisin M ¥ © ¢St triangulum Heptagoni ad periphe-

riam, per. proximsum Scholion. €5’ quia triangulums BE P it

41
48
1a
N
5
QU 4 R
GJ > \J
A
L \
B jn
P
C

aquangulum , vt iam demanSiratum e5t, trianguli M¥p, erit €5
ipfum triangulum heptagons adperipheriam, €y proinde triangulum
ad centrum onsin ex quatsordecim , in qus T efJarefcadecagonum.s
refolustur , per X X tertyy. Et ideo fegmentum 8 ¥ oSt fegmentum.s
T effarcfcadecagoni, €5 reta fubtendens eit cins latns. & qttia pe-
ripberia ®D peripheria B ¢t wqualis, (quod tosa 8P D diuidatur
bifariam areita ¥ © diuidente fubtendentem 8D bifariam,per 11t
buins,) ergorelia 8D ¢it latus Heptagoni circulo inferibends, cuins
circuls [emidiametrns St ¥ D. ac propterea triangulum BED eft
triangslum ad centrum ex illis feptem., in qua H 7>t4gonum refolus-
tur. Quod i re@ia £V iungeretur clfet triangninm ffofecles £v D
aquangulum triangulo ifofccf BF D, ctim angulum ad D communems
habeant. Erit igitur triangulum Ev D Vnum ex illis feptem , in
que Hepragomumcirculo ABCD inferibendum refolustur. & pro-
pterea DYV eft latus Heptagons circulo a8 co inferibendsy quod

pro-
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WMm[m bifariam ivsernallum 5 inpunélo s, wadﬁ
COmunganiur H e, H D, &° Cemiro a,mtmmllo HB, M4 HD, de+

v e B S
-"'H'
. SRR Ve YR
N _—— T ..
(L M ' oy A'& . s
% X . '- ” \4 A
L
B E D
C

[eribatsr pmpbem portio ita, vt ex ea., qua cieltn erst pafl B, 46—
[eindantur tres perspheric aquales illi, quam reciz 11 & producta fi-

miucrit, & reliqua, vt bic, abfoluantur : habebis triangulum ennea-
gons  ad £mplm-t4m Demonitratio eadem est., Tta omnia akis

trmngu ifofcelea proportionalsa habebis in tr_zﬁmtum Sed femper
obferuandum ,vt vltima linea,qualis est LY, fit agqualis ipfi L,

€5 FM aqualis spfi © M fecet pracife limitem ltima pmpbem.
/Moqum erratum est. Quoderat demonStrandum..
MPOTAZIZ 14 Mefornua

Exi © do3etons 4 9das n'eﬂ%do‘y%nc m'ymav iGonenss wugtoadX
Y exa')eegc v @eds T B ywni epcn @egs Tld 2wl P do-
&sv‘& Agyor.

PROPOSITIO XIIIL Problema.

Super data redla lmca terminatas Triangulum
ifolce-
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ifofceles conftituere, cuius alteruter angulorum a
bafim habeatad reliquum rationem datam.

In fuperiors propafitione docemur qusdem omne T rianguinm ifo-
Jeeles conStrucre, cuiss alteruser aqualium angulorum lmgiat adre-
lu'z:on ratianem datam. Sed non data et bafis. Imo fuper inequa-
 libuas bafibws constitnsafints. Exempls gratia,in antecedentifigura
bafis PR T rianguls Pentagons e5t minor bafi v ¥ T riangsls Hepra-
gonis €5 ipfa ©F minor bafi trianguli Enncagoni?a. Hic contra
_ darare@a lincaterminata subemur omne tale T rian

sfofceles constituere. Data AB, €5 ¢iaquali 3D, diuifis bifarsam.
in C,E, conStituantwr & punctis feGionwm perpendiculares infinite
CF,EG. Abftindaturrecia aqnalis dimidie £ 0. Interuallo autem
conneGends DY abfcindatur squale HR. Connexis reclis RB,R D,
erit triangwlum ifofceles BRD, triangwlum quadrasi adperipberiam.
€9’ sdems erit triangslum ofiagonsi ad centrums per xx terty). Deinde
conneltendaDt fiat aqualis ipfivs. Qued firelte D181 connelleren-
turscffet triangulumBLL triangult hexagons adcentrum. Interuall
sgitwr conmeilende D1 fiat aquale 1 0. Connexisreltis Bo,DO, erit
triangulum BOD triangulum Hexagoni ad perspheriam , per can-
dem XX tertsf. Interuallo connexe DR fiat aquale Rv. Tunlisre-

s BP,DP, erit triangulum sfofceles P D,‘z'rmgubm oftagens
ad peripberiam. Selto bifariam in L, interuallo 111 snserie@o inter
angulos adcentrum V1 Q) yadrati ¢y Hexagoni, abfeindatur cx
i EL in perpendiculars C¥: &g snteruallo conneltende Bk
f%mw KM aquale. (onnexis AM,BM, erit T riangulum AMB
T riangulum Pentagons ad peripheriam, €9’ sdem triangulum deca-
goni adcentrum. Q) uareinteruallo connesxa BM abfcindatur equale
EN, inperpendiculari EG. In quaimteruallo conneltenda DN fiae
N Q aquale. Connexis BQ,D Q, erit T riangslum B Q D, triangs-
bsm Decagoni adperipheriam. Insernallo 1R inter Triangula ad
centrum Hexagoni ¢ Oftagoni [ecto bifariam in v, abfcindatur
[patio EY aquale CZ in perpendiculari . interuallo ausem redie
conne-
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connectends B fiat aquale 2 s. Tunitis reflis As,ps.erit Trian-
gulum, s Triangulum Heptagons ad peripheriam.: ideogue_
sdem erit T riangulum ad centrum T effarefcadecagoni. Ex perpen-
diculars EG abfcindatur v aqualis pfi C s: interuallo autem recta
conneends D) fiat aquale vG. Connexisreétis 8G,pG,erit Trian-
gulum 8D Triangulum T effare(cedecagoni adperipheriam. Rur-
Jous interuallo RN snterielto inter T riangula Oltagoni,¢y* Decagons
ad centrum, [e&o bifariam in X, fiat C A squale ipfi £x. Fnter-
siallo vero conneltende BA fiat aquale [patium AT. Connexis re-
¢tis TA,TB, erit,per antecedentem, T riangulum 5T A, T riangulum
Enneagoni ad peripheriams. Internallo N o inter Triangula ad
centrum Decagoni €5° Dodecagons in perpédiculars £, diusfo bifa-
riamin ©,fiat C¥ inperpendiculars criaqualisipfi E©. Internallo
recta connellende BY fiat aquale ¥v. Tunitis reitis v a,v s, erit
Triangulum Av8 Triangulum Hendecagons ad peripheriam..
Eodem modo T riangulum ars erit Trifcedecagoni ad peripheriam,
Sumpto internallo aquali inter Triangula ad centrum Dodecagoni, -
€5 Teffarefcedecagoni. N am Triangulum A s e§t Triangulum
T effarcfcadecagons ad centrum. Experipheria £ abfcindatur re-
&a €9 aqualisyelle Cs. €9 internallo o v inter Triangula adcen-
trum Dodecagoni ¢ T effarefcadecagons felto bifariam in ¢, in
perpendicslars CF, fiat Ce aqualis spfi £ Q. Interuallo vero conne-
Genda B fiar aquale sv. Et ita femper in infinitum progreds poffu-
mus. Fiaque habemus fuper data.recta A, triangula ifofcelea po-
bygonorum atiosoAigwr ad peripheriam, AMB, A s B,AvB,AFB, Pen-
1agons, H ept agons, Enneagons, Hendecagons T rifcadecagoni. Su-
perrecta antem D aquali date Av, havemus totidem T riangula
ifofcelea ad peripheriam pohygonorum dgnomddiesn 5+ D, 10 D BPD,
BQD, BGD. Q) uare angulus MaB erit duples anguli v ; angulns
SAB anguli s triplus: angulus T A 8 quadruplus anguli T angulus
VAB quintuplus anguls v: angulus denique £z anguli v fextuplus.
Decircinatis codem interuallo periphersis ol, ik, gh,ef,cd,ab,
eritperipheria Q1 dupla peripheria ik peripheria pl tripla ipfiss
' ‘ f: &

&
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c ¢ fic deinceps per XX X111 fexti. Sicperipheria 1 €5 peripheria
5q [efqualtera: peripheria x ¢ peripherie y 2. dupla fe[qualiera.
Quod erar faciendumos.

ZXOAION.

Ex his perfpicuum eft, quomodo dato vno ex his trianguljs ifofcelibus circulus
circaillud defcribendusfit. Efto datum triangulumifofceles A s ¢ habensangulum
ad bafim triplum illius, qui ad verticem , nempe a. A
Iubemur circulum circaillud defcribere. A&a per-
pendiculari Ap, ex ea auferatur v E, zqualis ?ﬁ
p c. Per ea, quz in fuperioribus propofitionibus de-
. monftratafunt, Triangulum ce s eflet id, in quod
refoluitur quadratum. Deinde ficfpatium c ¢ zqua-
leipfi sc. Diuifa e ¢ bifariamin ¥, eftnota Penta-
goni. Efto 1 nota Heptagoni. Centro 1 interuallo
H a defcriptus circulus tranfibic per 8, c. Nequede-
monftratione opus cft : cum per antecedentia fatis
oftenfum fitiundis 1 c, H B, triangulum H sc effe
triangulum ad centrum refoluendo Heptagono. Er-
go tam conncétenda ¢, quam H 8 funt femidiametri, &c.

NPOTAZ=I1Z 1E Nelinga.

Eis ™ dobisTe xixnor giipee 2%iasiyanor igomndopoy tyfect oy,

”,

PROROSITIO XV. Problema.

Circulo dato figuram imparis numeri angulo-
rum @quilateram infcribere.

In dato circwlo 1 X LN, cutus diametrns \ N, centrum M, fit de-
[feribendum H eptagonum, aus Enneagonum, aut alind pobygonum
laterum imparss numeri. Super reta v, que non [it minor [ems-
diametro N M, defcribantur triangulum qusdem Heptagoni Ao s,
Enneagoni autem A C 8, per antecedentem. Deinde per 11 quarts,
ncircwlo \K LN defcribantur triangula squangula triangulis A D B,
ACB. Quarebafes corum erunt. latera Po/fgonomm circulo in-
feribendorum , vt proxima propofitionc demonStratum fuit , aut
quemadmodum Euclides in 31 quarti, in deforiptione Pentagoni
fecit. :

ALITER

bt )
L enad
[ adl




N

"ALITER, A

T circuio asc o diametrus #D  diametrum AC fecans nor-
maliser prodsucatur in partes . Swunéo anguli HAK,AGK femsian-
’ A N

o
- onmund ..":::'-.._:7’

Th—

gulx triangulorsm ad centrum Enncagoni, Heptagons. Perca,qua
anie demonstrata funts , refte AL,AM cirould ABCD accommo-

H3 data



62 CycLoMETRICA ELEMENTA
date erunts laterd. Heptagons €8 Hexagonitidem cirenlo inforipto-
r#m, €5 c..Q) sod erat faciendum, -

-,
't

. AHMMA.

Teivser mly & Giis xdxnous Tenganndipan © ' wh dayaviow
Spboyinor iov i i B dieiporigen wdy am' wly dacvantion wAd-
ein (vyribpa.

‘ LEMM A

‘~f . . . . * .

Omnium, quz in circulis funt, quadrilaterorum
fub diagoniis conceptum retangulum eft zquale

compofito ex vtroque, quod oppofitis lateribus
continetur. -

Demonstrationem pete ex. Ptolemas libro primo magns aperis. |

ODPOTAZIZ Is Nefornua.
Teoscguwy 5w cicaw doYeurivr megdogtn xixAoy, s eis oy
7 éx Ty Teogdpey doSeaiv quyxeySuo Tergdardupgr S Jéivy.
_PROPOSITIO XVI. Problema.

Datis quatuor reis inzqualibus,circulum inue-
nire, ita vt in eo infcribi poflit quadrilaterum ex
quatuor datis conftitutum. ‘

Vel, quod idem &St , én waoscdguy 833ads cricer dobesan Téles-
wnsvpgr rusioadX , ss @el aire weaw 2%y, Ex qua-
tuor reCis inequalibus datis quadrilaterum ita construcre, vt cir-
ca ipfum circulus circunfeoribipofit. Sunto igitur data inagquales re-
Gaquatsor A,B,C,D. Reéla G, FE aquales rectis as, stem refla
LE, 1K equalesreliguis ¢, D faciant angulosreClos r.1 fuper bafibns
collocate © G, & x componentibus vnamperpetuamreltam xiG, e
disifis bifariam in punctis M,N. Centris M., interuallis w6 Mx
deferipti circuli tanfibunt. per puntta 5,1, per XXX\ tertsf, adin-
: . sante

\
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sanic ctiam v quarti. Tunilis WG, HEque ipfi ¥6,¥x, items rea
(lis LE, LK, quercchis \E, 1K fint aquales, connellantsr ¥ 4,13 fe=
cantes EGyEK in - “ -
punitis a,6. Erit
rectangslum fub
reflis EG, FH
aquale compafito
ex reftangulo [ub
oppofitis FE,GH,
€9 ¢o, quod fub ¥
oppofitis ¥ G, EH:
stem quod fub 1L,
KE erit aquale
compofito ex re-
clangulo fub oppo-
fitis X1, L E, &
¢0, quod [ub oppo-
[ités 1EK Ly Vt demonitrat Pto-
lemansin Lemmate antecedete.
Ergorettangulnm [ub compofita
¢x GE,EK. €7 compofiia ex HF,
L1 et aquale rectangulo fub
geminatis ¥, FG. & gemina-
148 1K, 1E, i circulo,cnins dia-
metrus compofina erst ex Vira- - -
- que eR,EG: id et cuiins dimme-. -+ .
trus erit refla G K: qua dius(a bifariam in o, centro o, interuallo
0G, OK deferiptus circalus PK QR G <onttnebst-quadrilaserum.
PQRG Compofitum ex PQ,QR, R G,G P diplis reclarum v e, 1,18,
EG. %Mre [iiungerentur refte PR,QG: reclangulum fub diametris
slateri,nempe fub PR,QG, effet aquale compafito reitangmlo-
rium fub.oppofitis » Q R G: id et compofito exrectangulo fub duphis
FE,IE, ¢ 0, quod Jfosb duplis 1k, ¥ 6. Ergo per XY quinti circuins
 deforiptus

v

b)
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deferiptus circa o G, el O X, dimidia riempe ipfims G, cqptinebis

, Z«wihm:m fimile , fonviliterque fitwm quadrilatero © QB G ba-
ente rationents - '
adipfum P QRG, Nt
quams quadra- /

tum ex ds 0 g

oc, vel ox,ad a
 quadratié 4 dia-
metro GK,perpri= |
manm xu.fmpeg:* :

i duplam yem-
{o’ q‘:lpdm cead
P Q, st 1K ad
Q_R,44¢ 1E ad
RG, aut denigps ¥6
ad vc. Circa dia- - R
mietrid Sgitur SV, qus [umpta it
qmé«!g;pﬁ 0G, 'vqel if/t""c,){c, dC-
Jeriptus cireslus STVXY contine- T
bit quadritaterum sTxx [imiles
[imiliterq. pofitum quadrilatero
P QR G, #aUt rationem ad illud
babeat , quam quadratum ex
sv ad quadratum ex cx, boc

|

eSt, quam FE,1K,15,F G ad bo- v ABCD
molopas P Q, QR,RG, GP. Erunt igitur rels Tx, XY, ¥s,ST
aquales ipfis FE,1K,1E, T C. Sed ipfa ¥E,1x%,1E, £ G Jumpte funts
aquales ipffs D, C,,4. Engo refte 1x, xv, ¥, sT quadrilssers
STXY Cirewld STV XY inforipts funts aquales veélis propofitis o, c,
B,A. Q) wod eras faviendum.

neo:
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Elg© menineas JEayirs arogmAgoue Tuiua Zalirs bfogloy,
PROPOSITIO XVIL Problerma.

Complemento fecuricle Hexagonifegmentum
Hexagoni infcribere.

© B »
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. Videndum , an complemento [eouricle Hexagoni inforibi pofit
Jegmenium Hexagonisaut,quod idem; duo femifegmenta Hexa-
goni. Relis CED studinis non finita fit perpendicularis recia
EV infinita. eAbfcindantur intemdﬂdqwmz:e #alia EC,ED.
Deinde centris C, D, snteruallis vero CE,DE, &:me periphe-
rit E G, EH. Rayfus eodem snteruallo, centro autem &, defcribatur
peripheria G¥H: quam re@acy, exinfinita £ abfGifla, nempes
Jemidiametrus peripheriarum ; dinidet bifariam in 5. Perspheris
$githr EN Gy, BH,GF H, [unt, aquales,per primam defin, tertsjele-
menti.quiareitaconnexa GH ¢St [emidiametris EF,CE,DE, equal

Q nare per definitionem primam huius, figura ENGFHE o5t fecu-

ricls Hexagoni, €5’ reGa R ¥ e Apotome ,vt alibi demontratwm.

e§3: ci aqualis RK abfcindatur : €5 fiat fegmentum GRHMKLG

1 aquales
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agquale fegmento GRFUG. Jdoo virumaue orit fegmentum Hexago-
12ls 4C proinde figura. ENGKUE it (omplementum Secwricls, p:ri'e.
Jinitioners fecundans buins. Jam Apotome v ¥ minimo maiufeula

!

St vnaoliaua femidiametrs £ v, vt in V huins demonstratumest.
Propterca tota. £k duabus otanis femidiametrs paslo masnfcula
eSl. Isaquercligua K& paslo minus eit intrafex oGanas femidia-
metri. Iccirco erit maior,quam R G, paslo minws guam dwa o asa
[emidiametrs ¥, Ut in eadem v busus otendisur. InreCia igitur
EK potest inueniri altitudo femsfegmentis cwm peripherie. EN G, EH
mgm[eﬁtmtum:rlpm&o E, per X111 sertyf. Apunfo X aga-

mnﬂai’ﬁrﬁnﬁn laipfi C D, per XX X1 primi: ex qud abfcin~

datwr X B aqualts femidiametro &, vel ipfi £C: atque ex eadem.s
rverfus abfcindatur apotome v 0, equalis [iilicet apotomis RE,R K.
Centro o, intersallo o1, qm[it equalis ipfi Bx, velipfi DE, de-
Soribatsr peripheria vi1. oA aqmﬁbw OL,BK, mj’cr;'dmrwm-
mwme OK. Remancbunts v o,x 1 agnales. Itagque kL et apo-
tome. €8 ideoperspheria v L1 5t fegmentum Hexagoni aquate ni-
mirsm fegmento GFHRG. at K1 erit aqualis pfi R G : ¢ LIKL
wgreaks ipfi R¥ GR. Eodemn modo abfeiffa o x, quma fit aqualis spff

oL, de-




[}

ov, deferibatur peripheria 1mv. Jracompleta erunts duo dim
diata fegmenta 1 X L1k M dqualia fégmentis dimidiatis Grr,Gkr.
(onneCiatwr reiin co [ecans periphériam eNc. inpunéio N, Ergo
CN eft femidiamietrus peripheria N G, per definitionem circub. ¢
proptereareliquano totaerit exitaipfam peripheriame N c. Tani
recta ON,OL, stemsreéia: CN, CE, funt. aquales ex cadem defmi-
tione circuli: Sed o1,CE funts agiales; ex conftrutione. Ergo
ON,CN diametri [efé committentes iri puntto N Vnam rellam.s
perpetudm efficiunts CN 0. imo cNO ¢St perpetnacx construciso-
ne.¢y* propterea peripheria carum fefe contingent in punéio codem
N. Nequevipiam {uterm féfe ast contingent-., aut fecabunt, per
7

pe AmBiTy CIRCVLL 67.
“-

X111 tértyf. Similiter demonStrabimms £, 1M [efé contingere in
no puncio; f§ reA o Q agatur. Ergo in Complemients Securicle
snferiptum st fegmentum H exagoni,vel;quod idem e5t, duo fems-
Jegmenta, qua in vno tantum punito duo fegmenta aqualia late-
ralia contingunt. Ideo relinguitur praserea [ubficiviani [Pasium dé
Complemento; quod RESIDVYM SEGMENTI Vocetir, O)god

TEAOZX TOTY KTKAOHB'PIMETP_IKOT
$To1XhIiocH
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POSTERIVS, QYOD ET CYCLODYNAMICON,
fiue de potentia circuli dicitur.

AHMM A .
Edy mi3Q° peysIon dmoowds Toow psyide i (pppsreor 1,
ity JE dundy i b usyidd (vpsogor oy,
LEMMA

Si multitudo zqualium magnitudinum quotcun-

que magnitudini cuipiam commenf{urabilis fuerit,

vna quoque ex ipfis ¢idem magnitudini com-
menfurabilis erit.

Si enim magnitudo quadam ex quinquemagnstudinibus equali-
bus compofitis alicus magnitudini it commenfurabilis, €5 contrare-
ligua quatnor magnitudines eidem fucrint incommenfurabiles: qua-
tuor ergo magnstuasnes ?ua/es quinte erunt. tncommenfurabiles,
per x11x decimi. Quod e§t ineptum. T am <una igitur [eorfim,
quam quingue fimnl esdem erunt incommenfurabiles. Idem cen-
© fendum, [i magnitudo Zmdam compofita ex aliis quatuor congene-

ribus xqualibus, €9 rebgua dinerfigencris alicus magnitudini fuerit
commenfurabilis , modo congeneres fint commenfurabiles relique.
N am,exempligratia, funto A, BBBB [imul commenfurabilia , als-
cwi Co S5 A, BBBB, id eflper priorem demonstrationem Lemmatis,
AB, BB B, fucrint inter ¢ commenfurabilia, aio alterutram ipfarum
magnitudinumipfi C effe commenfurabilem. N am /i a B, 8B funt
inter [efe commenfurabilia , €5’ compofita ex ipfis magnitudo altern-
Irs AB,
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1ri AB, BBB erit commenfurabilis, per priorem partem Xv1 decimi
Elementi. Ttaque compofica magnitudo ex ilis, ¢r abserutra pars,
cwm fint inter fe commenfurabiles, vt iam oftenfum eit, ¢y praserea
ex bypothef§ compofita it commenfurabilis ipfi C: erit ergo ¢ rels-
qua eidem comimenftirabilis, per conser(am X 11 decimi. Q) yod erar

demonstrandum..

NPOTAZIZ A Nefrnug
Tz ‘Gpe'a; £E oy s Tiosapat L Penewy pusyiSn cropLosorui,  Mithosg
v w0 ™ Gud (Yuuswe..
~ PROPOSITIO I Probloma.

A Scalpro Hexagoni auferre quatuor magmtu-
dinesdiuerfiinuicem gcncns, uz & inter fefe, &
ipfi Scalprofint commenfura iles.

Eftocircubss ABCD

cwm [uo Hexagono illi
inferipto. T riangulis
Hexagoni GCD, GEF o

snfcribantur Cop lemen-
ta Securicle. Rur s eSto minor ctrcu&e
MNOPQR c#m /ua Hexagono infers- ¢
prozcuins circuls diametrus M P [t quin-
tapars quadrati a diametro A D maio-
ris cirowl ABCD. Perprimam duode-
cimi erit vt quadratum M ad quadratum AD, sta He exagonsm
MNOPQR ad Hexagonum ABCDEF: € per XV quints , vt
Hexagonum ad Hexagonum,ita triangulum Lo v ad triangubum
GDE. Ergeper X1 quinti, vt quadratummr ad quadratum a o,
ita triangulum LOP ad triangulum G DE. Sedquadratum wp. it
quinta pars guadrati AD. Ergo triangulum LOP et quintapars
triangwli G DE. Cus equalia funto quatsor H,LK,L. €9 trapezium
DCYVE crit quinia pars trianguls G DE. Rerfus cidem aquale §
I3 " inferi-
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inforibatur in Complemento Securicle trianguli ¢ ev. Fieri enim
posest, cum altitndo trianguli L O » fit minor [emsdiametro. De-
nique in Complemento triangul GCD inforibatur fegmentum e,
per vitimam Cycloperix M

metrics, Itain Scalpro u 3- 0

H exagoni  co. (om- 5

Pkmmtllﬂ;’ babet in- .o L
Joriptum  [egmenttims T x

euz Jus R %a Jn Scalpro auiem

GDE Complementum habet triangulum

& cum fuo Refiduo. eAblataigitur funt © \

ex Scalpro quatuor magnitudines , Se- \ /

gmentums s T riangulum cum Refiduis |
Juissqua furks diuerfs generis. B)sod eSt primum. Scalprum Hexa-
goni constat ex quingue [egmentisy &5 refiduo Segmenti. Ergo cir-
oubns conStar ex triginia Segmentis, ¢ [ex Refiduis fegments.
Praserca Scalprum G DE conftat ex quinque triangulis squalibus
~ipfi LoP,aut ipfi 8, ¢ ‘vno Segmento. Ergo cirewlns constat ex
triginta triangulis 3, &y fex fegmentis. Segmenta igitur x%x de
circulo dempta relinguunt fex refidma fegmentis Et ronfus Segmenta
fex de circulo demps a relinguunt triginta trianguis. Ergo [ex Re-
[idua fegmenti, €5 XXX trianguls  funts commenfurabibis xoxvE
[egmentis. & per priorem partem demonSirationss Lemmatis fupe-
rioris, T riangulum, €5° Refidunm [egreents funt commen|urabilia
inter[e. Porro T riangulum G ¥ constat ex tribwus [egmentis, €5
¢ Complementofroc e5t, ex triangulo 3, €5 csns Refiduo. Sed idem
Triangnbem,hoc e51 illi aquale G D &, vonstat ex: quingse triangu-
lis aqualibws :£’/i 8. eAblato viringque triangulo,remancnt tria fe-
grenta cum Refiduo T riangsls equalia quatuor triangylis. Q) na-
reqnatuor triangula funt commenfurabslia tribus Segmentis cum
Refiduo Triangwls. €5 per proximi Lemmatis demonStrationem
alteram,vnum Segmentum, &5 vnum T rianguli Refiduum fimsl
uns T riangulo funt commenfurabilia. Erunt igstur €5 comazﬁ-
’ rabilia
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rabiliavni refiduo fegmentis per conserfam X 13 decimi. Quare
magnitudo compofizs ex refidsuo trianguli €5 fegmento eSt commen-

Jurabilis tam Triangulo, quam Refiduo Segmenti. fa::zmmor
Triangula 8, cum totidem Refiduss T rianguls funt aqualsa qua-
tsior Complemenis, boc et tribws Segmentis <, cum [uss Refiduis,
stemuni T riangulo cum fuo R efiduo. Sed vnum Refidusum T rian-
guls cumtn'mgmmtia demonStratum est aquale quassuor T rian-
5. Ergoreliqua triare(idua Segmenticum reliquo triangulo re-
iquss quatsor Refiduis Trianguls funt aqualia. eAc proinde
vnum Refiduum T rianguls uni T riangulocum Refidno Segments
et commenfurabile,per antecedens Lemma. Sed T riangulum, 5
Refiduum Segments oftenfa funts commenfurabilia. Ergo tam.s
Triangulum, guam refidusm fegmenti ipfs Refiduo T riangsl funt
commenfurabiisa. Tria igsur inter [e funts commenfurabilia:
. nempe Virumque Refidunm, ¢ Triangulum. Sed Refidusm €9
Jegmentum fimul funt.s oStenfa T riangslo commenfurabslia. Erunt
igitur €5 commenfurabilia Refiduo vtrsque , per antecedens Lem-
ma.- Quare firefidusum T rianguls cum fegmento £t Refiduo T ri-
angwls commenfurabile, ergo Segmentum , &y triangslum funt com-
menfurabilia. Q) uatuor igitur commenfirabsles magnitudines de
Scalpro Hexagons abfiulsmmws : T riangulum , Scgmentum , Refi-
dusom T riangnis, Refidusm Segments. ‘%zd est fecundum . Rer-
SusC wm it compofitsm ex duaons magnitudinsbus com--
menfurabilbibns , fiue T riangslo cwm Refiduo T rianguls , fiue Se-
gmento cum Refidwo Segmenti. Ergo tosa magnitudo alterutrs fpfa-
74 partium erit commenfurabsis,per xvi decimi. Praterea Scal-
prum GCD constat ex Complemento, €5 quatuor Segmentis spfi
(omplemento commenfurabilsbus. Ergo tota magnitudo altersérs
ipforum cst commenfurabilis , per eandem xv 1. Et proinde Scak
totum Complemento commenfurabile erst ¢ quatuor magni-

tudinibus per [e [umptis (ommenfurabile. G) seod erat faciendsum.

TIPOTA-
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O w0 dusd) wpideoTe & runuale Exyas ¥ ds asroy

ieadbopis.

PROPOSITIO 11 Theorema.

Citcul us poteft triginta fex fegmenta Hexagoni
ipficirculo infcript. .

- Ciredls LNO Pycyt in-

Jeriptum fit Hexagonum,
LMNOPQ, diametrus 10, . X
Wt auinta pars quadrats 4 y
Q‘thro {D cigm/i ACDE,
cui inferiptum ¢§t Hexa- »
gontm ABCDEF. Engo, °

vt fupra demonSiratums

e5E, triangsium RN O tri-
anguli G DE et quinia ' -
pars. In Complementis Tridnguloram G CD,GDE snferibantur
Segmentum Yy ¢ triangulum | aquale triangulo RN 0. Ttaquc
(omplementum trianguli G CD constas ex fegmento , &' Refiduo
fegmenti. Similiter Complementum trianguli GDE conitas ex
“triangulo, ¢ Refiduo T riangsls, vt in proxima demonstrationc.
Triginta fegmentacum fex Refiduss Segments funt aquatia vns
civculo. Ttem triginta T riangulacum [éx fegmentis [unt aquabia
i circulo, vt proxime otenfum est. Sed fex fegmenta cum toti-
dem refiduss [egments funt ;’m/ia' Jex: (omplementis , boc &5} fex
triangulis, €5 [ex Refiduss T rianguli. Ergo triginta [egmenta €y
totidem triangula cum fex triangulis ¢ totidem Refiduis trianguls
funts aqualia duobus circulis. < Atque adeo triginta [ex triangula,
€5 triginta [egmenta cum [ex. refiduis triangwls fimt aqualia esfdem
duobus cireulis. Rarfus, vt proxima demonstratione oftenfum ei,
tria refidua fegmenti cum triangslo funt aqualia quatwor refidsis
trianguls:
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trianguli: & con/éqmte} ‘Zx refidua fegmenti cum duobus trian-
rsslss [unts i oClo refiduss trianguli. Q) sare triginta fegmen-
{:ﬁ;{n  fex: % fegmenti €5 dwaa trm%g;lzk fsz; zq'i#ai;”tri-
ginta fegmentis cum ofbo refiduis trianguls. Sed triginta fegnienta
cum [ex refidus fegments €5 dwobus triangulis excedunt civeslum
duobus triangubis. Ergo triginta fegmenta cum ol¥o refidsis trian- -
guli excedunt circutum duobus triangulis. Supra vero diximmus tri-
ginta fex triangnla cum triginta [egmentis, ¢ fex refiduss trianguls
e[fe squalia duobus cirewlis. Ergo triginta fex triangula cum trigin-
ta fegmentis, &y ofko refidnis srianguls excedent duos cirenlos duo-
bus sriangulis. Erunt. igitir triginta fegmerita tvm o3 refiduss
triangulsy item triginta fex triangula fimul fumpta triginta olfo
triangulis.cum triginta fegmentis &5 [ex refiduss [egments [imul
[umptis equalia. eAuferantur viringue triginia Jegmentay ¢ tri-
gintafextriangula. Remanent duo Triangula cim Jex Refiduis
trianguls aqualia oto refiduss triamguls. o Auferantur Utringue fex
refidaa trianguls. Rempanents duo T riangula equalia duobus refi-
duis Trianguli , atque adeo aqualia complemento G o e: cum duo
triangula €5 duorefidua trianguli int aqualia duplo complements
6 DE. Ergo Complementum dswidstwr in diias aquales magnitudi-
nes, T mmfulam,cy' Refidunm Trianguli. Est igitur (ompleinen-
tum aquasle duobws triangulis. Tn triangulo autem Hexagons funt
quingme triangula. Complementum vero constat ex duobut. Ergo
Triangulum Hexagoni contas ex tribus trianpulis €5 (omplémen-
to. Sed constas etiam ex vribus fegmentis Hexagoni, €3 Comple-
mento. Ergotriafegmentd I'ﬁ'a;;goni funts aqualia tribus trian-
gulis. Et proinde in T riangilo Hexagoni c cp funts quinque
Jegmenta aus quingue refidua [egmenti , ant quinque T riangula,
ant qiingue Refidua Trianguli.  Et proinde totum Scalprum He-
xagoni et [ex fegmentornm: o ideo circulus totui XX %V1 fe-
gmentorwm : totidem Refiduornm [egmenti: totidem T riangulo-
rom: totidem R efiduorsm T rianguii,

K ALITER
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- Quasuor Triangula tribns fegmentis, & vni refiduo trianguls
aqualiafunts: stem quasuor Refidua T riangsls tribus Refiduis Se-
gmenti, & uni T riangulo aqualia vt proximademonsiratione pa-
twit. Hoc eit: quatuor |
(omplemétaquassor (om-
plementis  funt ‘aqualia. L
eAddantur bina Comple-
menta: nempeo triangt-
lumcum fuo Refiduo, Se- n
gmentum cums Refiduo .
Segments.Erunt aut qua-
tuor [egmenta cum Uno
confequenter quatwor refidua Segments cum vno triangulo: aut tria
Jegmenta cum Refiduo Trianguls & refiduo Segments : €5 confe-
quenter tria refiduafegmenti cum triangwlo €5 fegmento aqualia
quingue triangwlis cum totidem refiduis trianguls. Sst prixs. Enrgo
quatuor [egmenta cum refiduo trianguli funt aqualiaquingue trian-
gulis. At intriangulo Hexagoni cp quatsor fegmenta cum re-
[iduo fegmenti funt aquabia quinque triangulis. Ergo refiduum.s
trianguls, ¢orefidusm [egmenti funs aqualsa. Q) uare per commu-
nem fententiam 111, T riangulum [egmento €St aquale, vt fupra:
proptereaquod a Complemento ablas a triangulum aut fegmentum,
relinquant refidua aqualia. Sit posteris. Ergo tria fegmentacum
refiduo [egments €9’ refiduo trianguli funt aqualia quinguce triangu-
lis, boc ¢35t triangulo H exagoni. Sed triangulum Hexagoni constat
ex tribus [cgmentis, €5 Complemento. Ergo Complementwn e5t
aquale refiduo trianguli, & refiduo fegments. Sed idem conftat ex
[fegmento €9 refiduo [egmentis aut ex triangulo, ¢ refiduo trian-
guli. Ergo refiduum [egments, €5 refiduum trianguls [unt equalia,
VL fupra: ¢ propserea fegmentum €9 triangulum aqualia. -

ALITER
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- Triginta fegmenta curis fex iefiduis fepments funt equabia cir-
culo , vt iam oStenfum est non Jemel. Ergo trigmta duo fegmenta
cum oCo refiduss fegments [unt squalia i circulo , & duobws (om-
plementis :idest, tr%t”n{d sriangulis, oiFo fegmentis , €9 duobws re-
[iduis fegmenti. Sedolto [egmensa cum duobus refidud fegmenti
Junts agqualia biz triangulo G c p,hoc ¢t decem triangubs. Ergo
quadraginita T ridngula funt aqualiaonicirculo, ¢ duobus Com-
plementis. Sed, triginta fegmenta cwm [ex: refidus trianguls item.
trigimta [ex triangula, funt. equislia duobss cirewlisyvt pasuto ante
demonftrabassur. Triginta igitsr Jegmens a cam quadyagintatrian- -
golis, @5 [ex refiduss trianguli funt. aquabia duobus circulis cwm.s
duobws (omplementis praserea. Auferantsr igitur triginta fepmen-
14 cums fex; refidwss tridnguls,stem triginta fex triangula,id est duo
circuliy & X L tridngalis, @5 XXX [egmentis, €5 V1 refiduis T rian-
" guls: boc ¢St a duobius circulis, €9 duobus (omplementis. Remane-
unt.s qaatwor triangula duwobus Complementss equalia. T riangs-
lums igstur ¢5% aquale refiduo fuo, vt fupra. |

ALITER IIiL .

Untim refiduum iriangili, &7 tria fegment a fant aqualia qua-
twor T riangules, vt fupra demonitrasum eit. Ergo decem refidua
triangslivum trigint & [egmentis funt rqualia quadraginta tvsangn-
ks. Rurfus demonstratum eSt, triginta duo fegmenta cum ol¥o refi-
duis fegments ¢ffe aqualia vns circulo ; & duobas Complementia,
e Atqus dno fegmenta cum oftorefiduss fegments funt aqualia decem
triangislis, vt antea otenfum eit. oAuferanmtur viringue tricena
fegmenta. Relinquuntur x Refidua triangul decem triangulis
- wqualia. Triangslum ergo [uo Refiduo aquale;vs antea

K1 ALITER
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viginka f egmentn cum Jex refiduis [eqmenti funt aqualia cir-
mb temriginta triangula cum [ex [egmentis circnlo [unt agua-
lin. Igitser triginta[egmenta de circulo dempm relmquum Jex refi.
duafegmehti. Et fex [c-
gmenta détirculo dempia
re triginta trian- X
Lula. Ergo per XV quints,
triginta fegmenta de cir-
m/odem Mrelmqamt ex
Sed reling .-

bant ¢ Jex reﬁdud f-
gmenti. Exgo fex refidua

Jfegmenti fex triangulis
j«ixt: squabia. €5 propterea T riangulum Hexagam conftans ex

quinque triangulis constabit ¢y ex totidem refiduss fegmenti. Sed
conflat €5 ex quatnor fegmentss cum refiduo fegmenti. < Ablato
vtringue refiduo fegmenti, remanent quatuor fegmenta quatuor re-
[iduss fegmenti aqualia. Ergo trigintafegmentatum fex refiduss fe-
gmenti ﬁm«b trtgmtafex fe fegmenta.

"ALITER VI.,

Secetur tnanguhm GEF in quatwor trianguls €5 ¥ insi-
cem €9 toti aqualia : quale trianguluom G st. quod erst ifoples-
rum. €9 conﬁat trmnguim sfoplessron nonpoffe fecari in multitx-
dinem triangulorum equalisem, ¢ boti aquangmlorvm, mifi multitu-
do fucrit numerns quadratus. Q) sisa sgitur Iriapgubum G s, it

ez

. Z::rm pars trianguls GEF ex.conStruttione : ¢ emfdem triangu-

RN O eft quintaparss qualium quingue evss triangulum G s T,
talium quatvor erit triangwbim R N 0. ESt antem triangulum.
G ST masmns fegmento. N am quatwor trianguls GsT compo-
nunts tri i G EF. oAt quatwor fegmenta [unt. minora
triangwlo eodem G EF, ant,quod iflem eSt, triangulo G cp. Rur

: - Jis
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fias Complementsum mains eit codem triangulo G s1. Nam eins
altitudo & latimdo potest demonitrari longe maior altitndine ¢
latere ciufdem teinngwls G sT. Porro (omplemiemtum et offenfum,

commenfurabilefegmenso, €9 triangulo R NoO. Sed ® N 025 com-

menfurabile ipfi G sT. Ergo per conserfam x 11 decipp, G ST eft
Complemento commenfurabsle. Habemus igitur tresmbgnitudines
inaquales (srmenfiyabiles;Segmentum minimam priangulum st
mediam, Complementum maximam. Et quidem vigintiquatwor
Triangula Gs T cum [ex fegmentis componunts circulum. Ruyfus
eundem componunt Viginti quasior [Qgmenta cum [ex complementis.
Ergoper V111 quinti, maior 5t ratso XX1111 triangulorum RST

V1 fegmenta,quam XX1111 fegmentorum ad v (omplementa.
Sunt autem slla magnitudsnes commenfurabiles, 8 iam dictum est.
Ergo babent rationem inter [ qsianm numerns ad nwmernms per Vi
decimi. Erit igitur minor magnitudo masoris ant pars, aut partes,
per 1111 €5°V [eptimi: quandoquidens illi numers, ad quos rationem
habent,communcm menfuram habent [altem vnitatems. Fnfiniti
vero mumeri fumi poffnt,quor um minimus 'vicfes quater [umptns
cwm maximo [exies componat [ummam candem , quam pedius
" quater ¢ vicefies [umptus cum fexies minimo. N eque verqfinis
awt modus futurns est csufcemads numerorsm. Finiammns igitvr me-
dium €S’ [it, 0t sam diximus, triangslum G ST quinque, quantorum
vigint triangulum totum GEx. _ 0) wia igitvr fegmentyymhrinus eft,
quam Triangulam G s T, minus evst proinde, quam quinque. Erit
sgitr aut tria, awt quatnor ¢ nibil praterea. Esto primum tria.
Ergo Complementum erit vndecim. IN am vicefies quater triacum
Sfexies cimcomponent eandem fummam, quam vicefies quaser
quingwe cum fexies tribus. "Erit enim [opma cxxxv111. Que
distribwen in tyia dabit quadraginta fex [egmeenta in circulo. Hoc
modo Refidussin Segmentifuerit aquale [cgmentss duobwuas cum duo-
lmf trientibss [egmenti : quod ¢St sneptifSimum, iqd dphanuopmss
drwmpa, Bt Geometrice refutandum non fit. Omnino igitur Se-
gmentsni brit quatwor quantorum quingue tyiangulsm,Gst. Ergo

Kj * Com-



3

._/

-8 " CycLOMETRICA ELEMENTA
Complementum erit oido: ‘atqucita duplum fegments. Q) yare fe-
gm%mt{refduamfegnlnﬁ [ants agualia. ac 9\1 f
propterea Complementum aquale duobms Segmentss:

€9 totsm fcalprum [ex fegmentss , Vel fex triangalis

R N O.E¥ totss sgituir circulius aqualis Xxxvi fegmen- 3 A
tia: totidem refiduis fegmenti : totidem trsanguks s

RN O: fobidem refiduss cinfdems trianguké R No. |

: NMPOTAZIX I. MeloAnua.

Kuehs 3034070 5 §ubaddy &igeir.
PROPOSITIO IIL Problema.

Circuli dati aream inuenireo.

Q

H 1 K N G
Cirouls dati AB CD Snsenienda fis \\
potentia. Inferibatur inipfo latus tri- * F
gonii’{'zlmri BD. Exinfinitalinea rc
abfcindatur re(la Hxuqualispotentia -
Hexagoni circwlodato ABCD snforibends, boc est , rectangulo fub
BD, E A. Supereadem rella WK femicirculs viLK deforipto,abfein-
datur refla 1, quinia pars ipfius HX,per 1X fexts. Signo 1,
erelin pcrpmdicﬁh_ﬂ infinita 1Q, per X1 primi, conneliatur re(ia
HL: gse per Corollar. V111 fexts, erit media proportionalis inter -
HK, H1. Q siaigitur vt e§t longitudo v x ud longitudinems w1,
ita quadratum VK ad HL: erit quadratum v\ quinta pars qué-
drati vik, Ex infinita perpendsiulars 10 abfeindassr reca 1M aqua-
lisipfi 1L, per m1 primi. Ex infinita autem x . ssidem abfcindatur
| | relid
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rel?a IN aqualis ipfi ux. Conneclatur redla MN. liaque quadra-
tum ex MN erit aquale quadratis ex 1M,IN,per XLV LI primi:
boc e5t quadratis ex v L1 K. Sed quadratums K1 ¢t guinta pars
quadrati R, ex confiructione. Ergo quadratuwm MN eit fextw-,
plum quadrati viL. quod aio effe © iubadiv circuls dati ABCD.
(wm enimposentia Hexagoni, boc eit ,quadratiom v, fit saqualis
triginia [egmentis spfius Hexagons, vt proxime demonfiratum 5,
guadratum antem WL [t cins pars quinta: poterit igitur quadra-
tum WL fex fegmenta Hexagons. Q uarequadratum MN fextu-
plum quadrats viL poterit [exies [ex [egmenta H exagoni circulo
ABCD inferibends. Erit igitur quadratum HK © suCador ipfis
propofiss csrcnls A8 C D, per v definitionem , adiunante ctiam an-
vecedente.

ALITER.
P _ e
< N o R

Sit diametras. A c circuls propofiti ABC D expofitarum partium
XX. Exintermmatié QR,NM [efe normaliter fecantibus in N ab-
Jeindantur N o quidems ipfi £ A,NR autem XV1I1 Vicefimis dia-
metri AC aqualis. Lgitur qualinm XV ¢5t N o (nempe tres qua-
drantes diametrs) talium NR €5t XV111: aut qualium No &5t v,

taliwm nr eSF V1. Ex NM €9 QR abfcindantur NH,NQipfiBD

wales. Q) nare NQ,NH inter[¢ mm«t.zuale:, per communem

ententiam primams. Compleantur parallelogramma retangula
NP, N S: Wt qusdem erunts inter fe, vt longitudies No, NR, per
| B
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primam 1. Erens igitur vt v adv1: bec eft, vt XXX ad xxxV1.

Sed NP Combentum Jfub . 0, N R, boc eSt, fubEapp,

¢St aquale Hexagono, Ergoper ansecedensem reclangslum N s est
) M P

1
. ' N 0 A
aquale cireub. Et proptercacirca o femicivenl deforipio o ur,
reta W v mediaproportionalis inter NR N Q, 4 ¢Sty nu, Vel £ a,
erit aqualis B suoadd priv inuento. Qsod erar faciendum,
TMOPIZEMA
Ex &% vémiy Quasedw, on w iubados & xxas ooy dciy Scboyomiss 7
U T TR Teiyars t’GM&'ps & ds. v wxdey efeq@opSs 1)
Smia doxdiran T dapéngs tieyope. »
COROLLARIVM.
* Ex his patet, circuli aream efle 2qualem retan-
gulo fub latere trianguli quilateri in eo ipfo infcri-
pticirculo,& nouem decimis diametri concepto.

N am qualium diametrus » c fuerit XX, talium XV 111 pofita
et Nr. Ergo qualium diametrus 4 c ¢St X, talum est 1% relta
NRr. A diametroigitur s c auferende funt = per 1% fexti €8 ha-
bebss N r. €5'c. ' | |

‘ ‘ ZXOAION
Ex hac demonftratione, & exantecedenti , manifeftum cft, fi diamieris circuli
fueritexpofitarum partium x v 1,7 iuCade maius fore, quam 1 99, minusautem,
quam 200: cum Hexagonum minus fic,quam 167, cuius quinta pars compofita
cum ipfo facict potentiam minotrem, quam 260.
’ npeo-
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MPOTAZIZE A Mefbrnys.

Tod iubadd dofirr®’ mescamraypay) uwaw e i1 ipae
Gador.

PROPOSITIO IIII Problema.

Circuli aneadasa, defcribere cu'culum, cuius fic
area.

Potentincivenl data A5 [t insienieridns congruens eivesus. De-
fmpra fuper ea [emicirculo A C B, auferatur fexta pars eins A D
T wm eretta perpmd:mlan D C, cormeékmr reita C B :quaper (0-
roll, vin [extz, erit media prapommfu mer AB,D B eﬂ,

A ED  —.o .7

sntér fex c&'qumqﬁo; ex
conStructione. quia qualium
A ¢fi fex, talum D3 erit
quingues. Erit érfo C 8
Hexagoni potentia circslo
inferiptiycsing circul poten-
tia eStrecln data as.cuipo-.|
tentia B C aqualis longitudo
K B auferatur ex Iongtmdme
AB. Super qua deferiptofe-
miscireulo &G B,abfciffa F B,

[xtapart J{t;z:n, NS .o
F Gy

ereita p
erit muﬂz 8G fexta pars Hexagons: hoc ;ﬂ potentia trianguls
L Hexa-
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L
L

Hexagoni: guod ¢5t aquila-
tervmper XV quarti. Tri-
angulo igisur aquilatero cui- .
cunque Y fiat fimile trian-
gulum 1 XL, aquale astems
quadrato 8c per XXV fexts.
Rurfus centro 1. snteruallo
1L, deforibaturcircubas X L.
qui et circulns quafitss cum
IKL ex conftrullione [it
Jexta pars quadrats spfius
£ 8, boc St ipfins Hexagoni.
Q sod erat faciendum.

ALITER,

dem expeditin fiet , i prater propofitsm suador habeatsr ¢o*
a&uz cbmh?;iu[m]qfue iié&&&r, I;:erP:mmdmtm: €9 fiat vtiu-
Cador slliss circuli ad iubadds propofitum, s1x diametrus circnli ad
guartam magnitudinem, per X11 [exts. qua erit diametrns quafiti
civenls, per fecundam duodecimi, quam miror cur Enclides demon.-

[frarit violenta draywyn ks © dduialr, cum ex antecedente
tuerit demonstrare quadratsm circuli ad guadratwm circuls Mjg:
vt quadratum diametri, ad quadyasum diametri. potentia autems
circuls eS} minor diametro. Ergo accommodata circwlo erit latws
Polygoni alicuins corcalo inferipti, €5'.
‘ nro
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HL 2T MPOTAZIZ B Oupme -

o U ey.CaJor ¥ s aedsvhs in ¥ rbvien m&&m\o}&wm
r@' woues &&m $ {' xmns Rpuabiuines indoss,

PROPOSITIO V. Theorerna,

Potentia circuli ad femidiametrum apphcatala—
tx;udmcm facito re@Gam femxambltu cu'cuh m1-

nprem, - --—--— - - .
Rettrs, ‘Pi]l.CdJO’ [aﬁm‘txrmﬁ;\ LBN, inil dummwa B,
centram x, appliceturper X LAY primwi, ad x A~ femidsametram,
“velei fuwmptam equalem k., & facint latitudinem o, id eft, .
oAio ¥ ¢ffe minorem femiperimetro cirewls Np;zojin A, Effodis
metyus AB expoﬁwampdmm XVL C‘: @MW ALEN Ac-

commodetur Iatns c N o
trgamy@almruu, e .

fecans dmmetrmu o Co
ABin M; Itagues, " : : =
ot alibi oftenfums

e ré@a LN, MA | T L .
potentiatantun in F
ter fe funts cammmfwahlm - Heéxa-

gons autem potentiacst 3 reclans

wlo fub isfdemn MA,LN rgopervice-

émﬂn ccmdam x E mtt,polmtu / [REEEES
exagam et relin mm@‘, que. dscs. i

wr pson.  Sed ¢y quinia eins pars . .
eidem commenfurabilis 51 dnoy @ per | ks e
XX 1111 eiufdem. Ergo tam Hexa- \L/

ag quinta pars Hexagoni "~

ihfiuuCadd ex virague compofito erunt . |
mmmm/drdbtﬁd ldeos. iterum per edndem £X11 u, totum suCaJov
e.&‘ Enoy, 75 rsyapdper ud bv: Tstur v8 4uCadiy ad prrls A,
, La vel,




; CycroMETRICA ELEMENTA

vel ¢i aqualem Ct applicatum faciet lasitwdinens BF ipfi AK,
welei fumptesqual £\, potentia tantum commenfwabilom per
Xx00Y decimi.Qme . G . Coe
Janeo minor ety -
quam XXV [extade
cinpa diametri A B.
Sienimeflet precife - |
Cador toties quingue  F
€5, igints [extarum decimarsim din~
metriy quot [wits tales [extadecima in
Jemidiametro. Et propterea 10 {uln-
doreffes 200 pracife. Arqsi minmws st
quam 200, per Scholion 111 buiwa. €5t

o4
14

.

. A
- b

sgitur reila E¥ minor, quam XXV [é=- / ;
xtadecima diametri. At cirenli,cuing | - /X
diametrus X V1expofitarum partisums, . / .
Jerviperimetrus et maior , quam fint. N

XXV fextadecime diametri. Ergo mul- e
to minor eSt E¥, quam [emiambitus circuls, - @ swod erat dewons
ALITERS -

Repetatur eadem conftrattio , fitgue reciangulum CF aguales

circwlo ALBN. e Abfcindatur reﬁfﬁ’qq equalis 1pfi LN, b:cqr& - .

. teri trigons ifoplenri circulo ALBN inforspti. Rurfius eSto re@an-
g¥lAER aqmleHe—c . r SRS
xagono circwlo ALBN |
snfcribendo , boc eft,
reflangulo fub LN,
vel E Q_ (ex con- . \ "

[irndlisne) comtento. * ~ #

- @« !
Ergo per primam V1, erit €0 ad ER, vt EC bingitudo ad b
e : | Litwds-
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gitudinems M A, cam eandem aliitudinem habeants relamE Q,
el LN. Sed £C, boc. St KA, femidiametrus circuli ALBN, ad
MA, habet fubfe[quakeram rationem. -ErgoE ® ad E R habet fub-

[fe[qualscram rationem. Q) walium igitnr Xx x ¢} ER, talinm XX,
ST EP. o Atque adeo E P eSt aquale X X fegmentis Hexagoni, vt

ER triginta fegmentis. Q) nalium igitur duwm et EP, malinm trium

eft ER. Tdeogque qualium © s &St trium, talium duum St E Q, per

conserams prima [exti. Taitur qualism nouem ¢t quadratam a

reGa £ s, talium quaswor eitareiia E Q. Reuvfus eSto diametrss

A B circuls ALBN expofitarsm partiwm 120. O) aliumigitur 3606

&53 quadratum afemidiametro , K A, hac ¢ft a re@a BC, tabum
10800 ¢it quadratsm a refa LN, sdeft, arela £Q, ex confiru-

Gone, per X 11 tertiidecioni Elementt, Q) wiavers iam demmeniira-

twm et , quadratum ab EQ_effe ad quadratum ab Es, vt gua-

tuor ad nowem: Ergorelta s eft commenfurabilis reGie E Q, quam

€5 quadrato ab EC ¢ff¢ potentia commenfurabilems , per xx111

decimi demonstrari poterat. Ergo qualinm 10800 quadratum ab

EQ, talium 14300 ¢St quadratums ab £5. Sed reGangubmr AR

adrectangulum E D, eff, vt x XX ad XXX V1, vel vtV adv1. Erpo

per conserfam prime V1,ES ad EF Zf'w‘v adv1. Etproinde,
quadratum ab £ s ad quadratum ab £¥, vt xxv adxxxvi. Ita-

que qualium 24300 oftenfum eff quadratum s, talum 34991 off

quadratum atota E¥. Sed /enfzeriphm}z ANB ¢ff 36000, qua~

lumos nimirum quadrasum a diametyo eff 14400, Q uare recia

25 -hoceff 70 wndr® § iubads meds vl i § atrrew wsgbans

aauie , off minor femiperimetre cirewl s excelf Z. Q) wod erap

dfm")ﬂr‘ﬂdu’ﬂdo o

IIOPIZM-A A

. Ex O vy, guasedy, is 70 subadis & mixne indesis 5 & red
s dgbory e, S dy 7 Sg3d yaridho @erer i m B § g7y
ok xirres, i ) i aBiutrgn ion ish. |

Ly © " COR®L-
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’ "~ COROLLARIVM ! °
Ex his conftat,quod potentia circuli minoreft
Triangulo re&tangulo, cuius eorum, que reGum
angulum continent, laterum , alterum quidem fe-
midiametro , alterum autem ambitui circuli eft
zquale. | o
Ergo o Archimedis prima propofitio wei ustpnosss xxns, -
tiofa rg}o o taceam , quod mcm  [umit ambitum fiue perime-
tram, quamre vera fii. Irague csm sd demonsityare nonpoffet, v
off T tis usalor amaywyn. qua eff WRNpLY, cum ea accom-
modari pofit ad quodlibet triangulum re&:gu&m, fine minus, ik
maius propofito: quandoquidem ca viitur ad falfums colligendum.
Ex bis quoque colligitur falfitas wrrélogyanlscan ypauuim , des
quibws veteres [orspfersnts , smter quos Hippias : prafertim ilbius
uam excogitaucrat Dinoflratus. que, vt &5 abe, falfo vsvogyami-
sawy dscha funt_csim ex nowad Tilogywnapdy wxs idones fint.,
Jed ad quadrantem perimetri duntaxas invefligandsm. L

"NOPIZMA B
E7i Qursed, oms wnindgs Fhipdda & © & w4 diapiry 7
Rei e iy £y 0v7®” el isiv i ileamradin § minrs. L
COROLLARIVM IL '

Praterea patet fuperficiem cylindri, cuius altitu-
do aec} et diametrum bafis,effe maiorem quadrupla:
circuli. . .
T6 iubaddr adfemidiametrum applicatsm facit latitudinemre-
(Eam minorem [emiperimetro.Ergo quadrupbim & tubadé-ad rotam
diametrum applicatum faciet wnaos recTam minoremtot a perime-
tro. At cylindrifuperficies eft aqualis rectansulo fub tota diamitro,
¢ totaperimetro contento. M aior igitur fuperficies cylindri qua-
drupla circuls [uperficic.  Qnare quadruplum circwls minus off,

quam
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quam 797, aut non multo maior. Superficies autem cylindrs maior,
guam 809, qualinm nemspe totins diametrs quadratwm fuerst 256.
M agnum [anc praftitss dininus Archimedes,quod bec proxime_
abfunts avero. il samen fecit , quod hac funt dyssuitenTa,
Imo tanto ingenso indigna fumt. omnia. Deniquz hoc Corellarium
- aduer(atwr i queidems Archimedes per impofibile conatsr demson-
forare X111,¢7° X1111 prioris aei (aioxs 19 wrindge. |

| MOPIZMA T.

Tled 7elois dinor 074 70 dimndaior & xoxns aeds vle m & xévres
@ogbarnoSpor il wue &¥éan Frernnadis T dapiteq uele
$ndosori, n Ty déxa E6dopunosopaner. | |

. - COROLLARIVM IIL

Patet prxterea, duplum circuli ad femidiame-

trum applicatum, latitudiném facere retam triplo

diametri maiorem parte, qua {it minor , quam de-

cem {eptuagefimaprime.

« Oftenfum ensm ¢ . D
est,xndlos EF.quod
fit acirculo ad fem;-
diametrim applica- |
-~ to,poffetabaiqggr, L - A
qualia quadratum |
Jemidiametri & C 3600,aut qualia to-
tadiametrus ABcirculi ALBN 14400.
Q) wod i duplsm circuls ad candem & ¢
licetur : erit xAar @ E F quogue
: & proprerea quadratum 4
dupla £ ¥ erst quadruplatum, vt futu-
rum fit 139968, qualium quadratum
A tripla diametrs 129600, Vtique mi-
nus , quam quadratum a dupla EF.
Exceffus enim ¢t = duntaxat. Jam
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vna feptuagefimaprima de longitudsme dsametri, quam expofuimms
partium 120, eft 12, €5’ 1abia decems funts16 . Q) sesfi adsungan-
twr triplo longitudsnis diametvi, fient fimul 376 2. oA guibns qua-
dratum panlominus e5t 141433. quod longe mains eSt, quam 139968,
-‘Uide:z:cmm profecerst Archimedes [uis dncywydis g  ddv-
12or, adeo vt fifententiam csus fequamser, duplum circuls ad femi-
diametrum applicatum facier lntitndimen [upra triplum diametri
arem, quam = - )
| NMPOTAZIX ; MesCrnua.
B wen wits Gudls e Fhdvesar, yowels T Balovat, xiive iGoxs-
nods Tho AALegy T in & xévrgs idw Ex o, v
PROPOSITIO VI Theorema |

Incirculoomne Scalprum eft fuperficies, prater
bafim , coni ifofcelis latus femidiametro circuli
@quale habentis. |

In circulo ABD, cuius cen- X
trum t, diametrus BED, da-
tum fit Scalprum EADE. eAio
Scalprum A D E effe faperfi- o <<=
ciem, praser bafim, Coni sfofcelis, cuing cons
Latus facrit aquale femidiametro & a. Efto »
relta ¥ aqualis peripheria A D, per V31 Cy-

" cloperimetrici. Rella antem G eSto deci- .

mapars quadrati a re@a v. . Erit igitur refa o v diametrus cir-
culs, cuins cireuli perimetrus faerit agqualis persphérie ap, per 111
buius, Disisfa c 11 bifariam in 1, fiat triangalum orthogonium
1K G i3 Ut latws kG fubtendens veGum angulum x 16 [t tquale
[femidiametro £ A. Sane manente 1x immobili, iriangulum 1k G
circumalium apunto c, donec ad idem resoluatur, facies consums

K G 1, per XV 11 definit. X1 Elementi, cuins bafis diametrus 611
est de-

-

F
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et decima pars quadrati aperipheria AD - latns autem X G fomi-
diametro & A aquale : €9 ‘cirombus-bafls G111 G equalis perspheria
AD." Q) giare vertice X pofito in centro €, €5 punio G in A, recin

quidem K G refta EA conueniet ,ex conSructione. Circslus vero
GLHG reolutus defcribet peripheriam AD, quandoquidem perime-
trus cirewli GLH qus eft bafis coni KGH, eft aqualis peripherié AD, ex:
construttione. Jccircorelta KG yella £ A consuensens, a pwnito A
incipiens mosertycum inreltamE D fnciderit, toto circumaliy bafis
conicaGLHG totam peripheriam Scalpri peragrauerit. «Atque
adeore(t4 EAED conuenientes fimsl, in vnam reflam K G coale-
Jeens : vt videlicet peripheria AD, in vnam peripheriam LG,
Quare Scalprum EADE fuperficiei K GH, prater bafim GLHG, off
equale. Quod erat demonfirandumo,

. APOTAZIE Z Owimka.  ~
Al vy xivan iGoeniyy dy ise xnfuale by dvrun Fhosiseiny, -
eds T oo, @CJs kMiAag daiv, s ol v Batrewy Mbuergos,
PROPOSITIO VIL Theorema,

Supetficies, preter bafim, Conorum ifofceleons
zqualia latera habentium funt inter fe, vt bafium
diametri. |

. Conorssm.s
$fofceleon FGH,
1KL xAfuaf,
fiuc latera ¥G, g
IK, ﬁmto &~ .
qualia. o Aio corsm fuperficie FGMH G,
IKNLK, prater bafes GMHG, KNLK
inser [e elfe, vt longisudines cux v, qua <
Junt dsametri circulorum G M G, G NLX bafium in (bmis propo-
fisss. fnteruallorecta £ 6, qua fit aqualis lateri (onorum G, aus
1K, deferibatur circslus ABCD, in quo diametri AC,8D fecent.

Jof~
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[fef¢ normaliter. Per antecedensem , Juperficies FGMHG  Scalpro
EADE: fuperficies autem \KNLK [emicireulb BADEB &lo equa-
Bs. Per candem erit peripheria GMHG peripberik A D peri-
pheria antem KNLK  peripheria BAD aqualis. eAut contra, fi

AIMKS - n ] A :

%c»{f

- HG  periphe-

rieAD, €5 o

peripberiams K te — I°
KNLK peripheriaBAD aquales, erit fi-

perficies FGMHG fealproE ADE, fuper-

fictes vero 1K NLK  femicirculp BAD EB L

squalis. Esto diametrss A C expofita- ,

rum partium X11. Qualium 1440 eris quadratum a perimetro

ABCD A, talinm360 erss quadratum 4 peripberiaBA D, & talum

9o AD.  G) sealium sgitsr 360 perimetrus circuli KNLK tabiwms

90 erit G MHG.. Et quadratum diametri G v talium 9 erit, qua-

-+ liun 36 totax L. Atqueideoqualinm X1t expofitarsum partivm

erit longitudo A C, talium 111 erit I:miimdo GH, ¢y talium V1 lon-

gitndox L. Dupla igitsr ¢t ratio longitudinis X1 ad longituds~

nemGH. Secd¢y dupla est ratio femicirculsBADER ad quartam

cireuli e ADE. Erit stague vt longitudoc 1 ad longitudinemk L ,

stapotentia 8 ADEB adpotentiamE AD E. Hoc it fuperficies ¥G-

MH G adfuperficiem IKLNK. Q) yare ai wy wivw, €5'c. Q) sod
erar demonStrandum.

ALITER. |

Qv £ pars 5t peripheria Scalpri totius perimetri cireuli,
cadems pars eSt ipfum Scalprum ipfins circuli. Similiter quia in
circulo Scalprum Scalpri aut pars est , aut partes, aut,fi bbet jn-
commenfurabile_ : omnino cadem pars , aut eadem partes , aut
sncommenfurabil_ Scalprums , erunt, peripheria S c?ri pers-
 pherin alins Scabpri. Vit igitur persphersa Scalpri ad persphe-
 riams Scalprs , ita Scalprams ad Scalprums.  Sed vt pm'pbe‘-l

' . : raa
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ria ad peripheriam , ita decima pars quadrati peripherie ad deci-
mam partem quadratiperipheria, per XV quints. Ergo per X1einf-
* dem, vt decima pars quadrati perspherse ad decimam partemYua.-

drati peripheriay ita Scalpium ad Scalprum. Sed Scalpra funr
equalia ﬁ:pjciebm conicés : ¢ decims partes periphersarum ba-

Sium funts diametri ipfaram bafium conicarum. Ergovt diame-

tr92 bafis conice ad diametrum bafis conice, ira fuperficies conica ad'

Superficiems conscam , excepta bafi [eslicet. Q) wod erat demon-

‘ﬂT 4’“1“”2.’0 ‘ *
= NOPIIMA A _ ~

 Ex 8 vemr paneply 5 wis 13p xv©’ 4&1:\:7\?); it 18p Thpds
v, yoels T Baasws , 1 dobivm nuswxais ichw Exwr, 70 5 xxiue
TH i & xéngy, Tho dauslegr T Baosas i xriuck ivlw i,
| | COROLLARIVM I o
Patet omnem Conum ifofcelea,qui fuperficiem,
excepta bafi, 2qualem habuerit femicirculo dato,
diametrum bafis fuiz lateri fuo xqualem habere.

Demonstratum enim est, diametrum bafis k o aqualem effe fe-
midiametrd ED. oAt latus L1 eidemn eft aqu ex bypotbe/i

NOPIXIMA B. |
Tiw ¥ 2370s") @ 7o 19 xAfeat T psdiauéreq,vled 3 s
- Qetrer W A xrng ik Exon » - :
o COROLLARIVM IL.

" Rurfus nor dabitur Conus , cuiuslatus femi-
diametro circuli, fuperficies autem toticirculofie
zqualis. - -

N am data ﬁpaﬁcie‘ aquali circuly; latere .eqml'i /qmid}'dmtm
neceffario didmetrms bafis conice diametrocircss erit aqualis,per an--
tecedentem. Q) nod ¢St impofiibile, per xx1 vndecimi , & per X ¥
prioris @i cQalons X xNSgs o Arehimedis: R

N . | M fIPO-
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NPOTAZIZ H Ouwpnug
| Edr 7 mwairdge 6038 S/ Q 14 7 Balosws Maitew o §, 6 xa-
1© ibaxeniic ¢ 70 p3p xniua & wnirdps S\e, Tid 3 Fhpdseian
o ipeicd 7 § wnivdgs Thipaeias , yueis wy Prsan, vl iy
vl Bolow® & wnindps Baosas peilw 4

PROPOSITIO VIIL Theorema.

* Si cylindri retialtitudo & diametrus bafis eius
zquales fuerint , Conus 1tfofceles, cuius latus eft
zqualealtitudini cylindricz, fuperficies autem di-
midiz i ug:rﬁcici cylindricz,excepta veraque bafi,

‘bafimha

Esto ¢ylindrus xelus A¥,
cuins altstudo AD dqualis fit

diametro ap circulb Ansc,

qui 65t bafis cylindrs. e Aioba-
fims coniy cuins latws [it equale
altitudini A, fuperficies an-

sem dimidio fuperficiei cylbn- <17 |
; L4 A

dricesexceptis bafious ansca,
DEFGD, ¢ffe maiorem alterss-
tra bafi cylindri poc St circulo
AHBCA, 44 DEFGD., SH
sgitur quadratum & rella x1
aquak_ [uperficses cylindrica,
exceptis bafibws : nempe me-
dia proportionalis inter dia-
. metrum AB, ﬁue altitadinem
AD, € peripheriam annca:
[iques ei congruens circulus
LMNo, per 1111 huius, (ine

\

K

bit bafi cylindrica maiorem.

1

[
—

L -

3

v .
/ 3
\_

G

H

) &

1
——»

C

~—
N

diametrs
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didmetriLN, MO _[efe @ed;dgdds fecanto. Ruyfus conir QT la-

tus, fiue X R'Q, €9 diametrus RT bafisk sTVR, funto egua-

lia femidiametro vo. Ergo per %1 huius, erit conica fuperficies

QRSTVR #qoalis [emicirculo MLO P M. ac propterea cylindrica
fuperficies fupexficies conica dupla. Porro potentin circuls ad femi-
diametrum applicata facit wA&v®’ relam minorem femiperime-

tro circuls, per XV 111 batins.  Ergo media proportionalss inter femi-

diametrum, & femiperimetrum est masor potentia circubs. €5 me-

dia inter toram diametrum €9’ totam perimetrum maior quadruplo

circuli. Erit igisur circwlus LMNO maior quadruple ciresls AHBCA:
¢ quadratum diametri LN maius quadruplo & diametrq 8, per

Jecundam x11. Fdeo longitudo Lx masor duplo tmgitudinis A s:
“hocest, longitudo v o, ‘ve"f R'T, masorlongitudine an. Etper xx11
Jexti, quadratump o, vel RT, maius quadrato an. Et per 11
duodecimi, circlus s TV R masor cirtulo AHBC A, Q nod fima-

nente integra fuperficie R ST Q_, latus QR minss fuerit, vtpores

aquale altstuding A D, neceffario circulus bafis conics maior erit cir-

cwlo R STV R, ESEautem latus AD minss latere o R, vt oStenfum

est. Ergo fi latws consfucrit agquale altitydini cylindri ap, mubto

maior erst circulus bafis consca, quam circulus Imzr cylindrica. Q) wod

erat demonstrandumo. ~

' [IOPIZMA A. .
Ex $hrémar Qansed, o7 wdos wnindps 3 1 Ty yuels
iy Lot ekl v s wians, & i én & xivegs 1élor M6yor AT x2de-
e% & wnrdgs, € F dapbres T Boirewg & wnivdes,
| COROLLARIVM I |
Patet omnis cylindri re@i fuperficiem, exceptis
bafibus, maiorem efle circulo, cuius femidiametrus
eft media proportionalis lateris cylindri, & diame-
tri bafis cylindrice. o
Hec euertunt., propofitionem x 111 libri prioris e (paiogs xog
. M; A on
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xvnindgs eArchimedis. S igitur diametrms bafis cylindrice fuerst
X V1 partivm expofitarson o altitudo astem cylimdri relli aqualis
diametro: erit fuper ficies cylindrica, exceptis bafibus ,mator ,quam
- 809, qualium quadratum & diametro 156. © {uladdy antem oSt
minws quam 200, Ergo quadraplum § ¢u6adé minus, guam Soo.
ac e media proportionalis inter latus cylindri, ¢y diame-
trsim bafis, boc e5t diametrus ipfa, erit minor femidiametro circuls,
cussr $bador et maius,quam 809. |

MOPIZMA_ B
| Tlbrar Srs mdlos naws ioonsns, yweis vis Roosas, i Fhdebraa,
ueilwrics wans, S i in § xirree pily Nyor Syaricmrdogds & i
8 190 7 S & xéole & wminns, O i s § xows,
| COROLLARIVM 1L .
Rurfus patet, omnis coni ifofcelis,, excepta bafi,
fuperficiem maiorem efle circulo, cuius circuli fe-

midiametrus media eft proportionalis inter latus
coni & femidiametrum circuli bafis conice.

Et hac quogque contrax 111y . e
Archimedss ex eodem libre. N ”<>w
.¢y* eadem demonsiratio st G
cum [uperioris Corollarsf de- |

monstrationc,per XV quin- . . _ .
23, cum coni QR T Juperficses o5 —>r | \
[t dimidium fuperficies cylin- v A >”

dri, AF.

MOPIZMA I. | |

Ers oms murds xins iGonsnods 5 Hupdveic , ypuds + elaws,
inctoswy $¢' Ths peeas s & xaides 8p3% Thoduveins G Tl 7
anboesty € 7ld Balaw v Te wALupa € 71 Beides & xdreichw Eyorr@.

COROL-
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COROLLARIVM ' IIL.

Contlac etiam, omnis coni ifofcelis fuperficiem,
excepta bafi, minorem efle dimidio fuperficiei cy-
lindn, qui & latus & baﬁm lateri & ba 1 coni zqua-
lemhabeat.

MPOTAZIZ O. Mefbanyg.
Kes 809455, ™ Fhpuen durd vl Qe &pm
PROPOSITIO IX. Problema.

Cono dato, ipfius fuperficiei Zqualem poten-
tiam inuenire.

Sis datns Conus1. MO, mwlu na}culmM N OPMde.S'mm-
nienda aqualis potentia esus ciei. TnterualloL M deferibatur
W‘ZB c Df“mw cemnfn? :vﬁdtmm asutens AC, B/D fefeo
normaliter fecanto. Erit igitwr recta EA equalis ipfiLM, ex con-
Sorultiones. Porro vertice L consLM O manente immobils in Es
bafis MNOPM circumatta defcribet fealprum in peripheria ABCD,
Ut in [uperioribus demonSiratum est. Efto Coni ¥GI lanu ¥ G
aqmlehtm LM, hoc 5t reCta EA: diametrus antem G, ciresls
bafis conice G111xG aqualis quarta parti diametrs A C. ‘?er 4,
qus ante dcmonﬂmz ﬁlﬂta, erst consca fuperficies FGI1K G aqualis

gnarta
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quartaparti ciroul ABCD: boc eft quadranti EADES cus equalis
[t retim Rs per 11 buins. Rurfus relfarum G1, MO media pro-
portionabs it rectn s- Fint vt 1G ad's, ita R adquartam, qua fit

A
e
. 8|—— L .
F
‘i 3 & >
Mdﬂ?E}w c 1 .
- C

Q. eAioguartam magnitudinem Q, effe potentiam aqualem conice
fnpaﬁcie‘iqdan LMNOPM. N wmper gecedmtia, vt longitude
G 14d bngitudinems Mo, it potentia G 1 ad potentiam s, per
Coroll. xx fexti. Atqus vt potentia G1 ad potentiam s, itaex
construltionc potentia R ad potentiam Q. g
vt bongitudo G1 ad longitudinem Mo, ita potentia R, id eSt fu-
iji‘a‘e: conica ¥ GHIKG, adpotentiam Q.~ Sed vt longitudo G1
longitudinem Mo , i1z ¢t fuperficies conica ¥GHIKG ad fu-
perficiem conscam LMNOPM. Ergo per candem X1 quinti, fu-
perficies conica ¥GHIK G eandem rationem babet ad fuperficiem
L MN O PM, quam ad potentiam Q. G)suareper 1X einfdem, fuper-

fictes conicadata LMN O PM, €5 potentia Q, funto aquales. Quod

erat faciendumo.
ALITER.
Fiat vt dimidia Mo ml}o, fta ciroulus MNOPM ad quar-
tam. qua quaria erit potentia s¢5 LMNOPM per XV priorss
de [phara &y cylindro Ambimczz(it P ] i

npo-

g0 per X 1 quinti,-,
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MPOTAZIZ I Meslnye )

Tor wpuéee So3irs vergaywnen by wd Sobivn xung,
PROPOSITIO X Probloma
Scalpro dato »quale quadratum inuenire ins

dato circulo.

Incircub aBCD [t
inuensenda potétia Scal-
pré HED infifentis pers-
pherie 14 . Diametris
AC,BD, fef¢ normaliter
Scantibusdeferibassr fi-
nisvoluta ordinata DGF.
Deindes inuentumo fit
§uCador circulb propofits
ABCD,per 111 huius. fit-
gue illnd reita 1x: qua
per X fexti, in rationem
EH ad GH in puntto L
 [felln, €5’ fuper eadem deferipro
Semsicireulo 1 MK, efigno fectio-
. s L, erigatur culars
LM: €9 conneltatur refla K M.
oAio copnexam kM ¢ffe poten- |
tiamScalprs dati nep.. Cum; —— Y
enim fit vt D, hoc ¢t £ v, ad -

GH, #8,Ut fotics 4 nobis ex natura voluta otenfum et tota persphe-
‘réia DCBHAD, adperipheriam vAD: (it autem Ut peripheria DCBH -
a0 adperipheriam viao, stacirculus datus ad fealpris datwms 11-p,
(quod qua pars eit peripheria, cadem [it Scalprum fus circuls) eris
pérxiquintiyvt e ad cu, id eStyvt 1k ad Lk, ita circulusboc ¢
quadratum 1%, adScalprum. Sedvteftik adLx, ita quadra-
. | N tum
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tum 1K ad quadrasum X M. Ergo quadratum 1 x ad Scalprum,
¢ adquadratsm x i, candem habet rationemn. - Q) uare per pofie-
riorem pariem \X quintiyquadrasum X M, €5 Scalprum HED funt
aqualia. ESt igswnr x M posentia Scalpri dasi. Q) sod erat fa-
MPOTAZSIZ IA ﬂe;’GAn/.a.;.
T xxns dofes rengaywnild.
l"ROPOS'ITIO X1 Problema.

Dato fegmento circuli zquale quadratum re-
petire.

M

N

K L
Ut infuperiore propofitione,
ita in bac :")i Poﬁgzon{: circulo »
. inferipta fuerint sfoplenra, nul-
lus et labor tam shi Scalpra,
quam hic fegmentaquadrares .
Haoc enim perinde estyac partem
imperatam de potentia data e
detrahere,hoc est de circuld,cuisns 416280y notum est, per XV 1 husus.
Sin autem latera Pobygonorum fuerint inaqualiatunc in Scalpris
quomodo agendum [it, fuperisns oStenfurm est. N snc in circulo s8CD
datumit inaquale fegmentum ¥ AD IV, cus aquale quadratum f[it
smuensendum. oAb ¥ bmite [egments datisungaturreflar . Dia-
mietris astem A C,B D [efe normaliter ﬁcarztifw, deferibatur apoto-
me Voluts ordinate \G W fecans relfam ¥t in G. Scalprs vere
FED guadratum it reifa x L, repertaper antecedentem. fuper qua
Jermicsorcnlo x M L, deferipto, per t quarts, accommodetsr recla LM
posentia [cilicet trianguls i v Ac denique conneltatur & M. Aso

KMeﬂé




- pe PoTenTia Circvil. = * g
K M effe posentiam fegmenti ¥aD. N amcum per XLV U prims
Elements, quadratum kL pofiit quadrata L,k m;_ablato gria-
drato ML, nempe potentiatrianguli D Er, aquadrats x 1, id ef?

A potentia Scalprs FED: per communem [ententiam, remanehunt.s

KM, & fegmentum ¥ aD squabia. Ergo x v it quadratum fé-
- gmentidati ¥ AD. Qnod ciar faciendum.
| MPOTAZIZ IB. Mefamus.
Th o3¢l duvdtyeer (o Tuiéek Koty &l $0945L VKNG,
PROPOSITIO XIL Problema. _
Datz potentiz quale Scalprum réperire in dato
circulo. |
Datapotentis x [it inséniendum conueniens calprum in cir-
culo aBcCD. Inuinta per 11t biius potentia circul, nempé L N, &
defcripto [uper ea femiciroulo L o N, accommodesur vi;per primam

x .4

f—t 4 >

Q R Y

o Gt
B i D

L 1 M b,
quartiyrelfa N o aqualisdass
K. oA punilo autem o retla

oM demittatur ipfiLN per- - < |
pendicularis,per X1 primi. Intircubs anc b, diametris Jef nor-
maliser fecantibus AC, BD, defcribatur finis voluta ordimiate prc.
Deinde rectn qv femidiametro £ » aqualis fecetur ini rationem
LN, MN, in punidor. Poftremio centrok, interuallo r, defcri-
benduus circulus feces portionem volusain r.  ConneGatiirreacr,

| . N i €9 pro-

9
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00 .
¢ produlia fecet peripberiam HAD,in punélo H. Aio Scalprum
HED effe aqugle posentia data K, boc et potemtia NO, ex con-

SfleuSiones. N am cum [ vt quadrasam LN ad quadra®
x L

' M N
tum N O, iz longisudo LN ad
longitudinem MN, per (oroll. .
xx/exti:b‘:zﬂ,m EH 4d d«: ¢
ER, ¢ proinde <Vt peripheriatota DCBHAD soheriam HAD:
adtm;’:tdo, vt RH ad E Y, itaperspheria an%ﬂzi peripheriam
D CBHAD. ¥t autem peripheria ad peripheriam, ita fc ad
$otsms circslsem : per X1 quints erit, vt quadratum N O adquadra-
twm LN, boc ¢St ad circulsem, fic fcalprum ad esndem circulum. Ergo
NO 9 Scalprum candem rationem bhabent. ad circulum. €9 proin-
de per poStersarem partem 1X quinti, N 0. hoc eft ., €5° Scalprum
Junt. equalia. Q) nod erat faciendum. -

ALITER.

- Datapotentia © fit inueniendum Scalprum aquale in dato cir-
culo ® QR s. Efto Conns KLMNO L, cuins [uperficics fit aqualis
quadrantsi circuls TPST: ¢ latus eins KL aquale [emidiametro
T P, per eaqus antea demonStraa funt.. E5to C aqualis quadranti
TPST, per X butus. Ergoerit aqualis conicefuperficiei KLMNoOL,
t antea demonstratum eSt in alis. Fias vt Cad®, ita LN ad
aliam,nempe ad 0. Poitremo duabus L, D, inueniatur tertia
proporsionalis v1. Erit,per Coroll. XX fexts, vt potentia LN ad

poten-
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potentiam Dsita longitudo LNwud longitudinems ¥ 1. Sed vt pos
tentia LN ad potentiam D, sta erax ex conftrwitioney potentia c
adpotentiam B. Ergoper X1 quintis ert b LN diametrse ciresk

g; -4 < -

C b—

D'—-———.

z ) S |
7 LN KJ
B .

LMNOL, qusest bafls comi KLN, ad ¥H diametrnm circul ab-
cssisis s cirenlus (it Dafis alicning coniyita fuperficies KL MNO L 4d
erficiern cinfdem cons ignoti , per V11 huins. Fiat igitur convs
EFH, cuins latus EF [it aqualelaters KL, boc ¢St femidsametyo TP.
Ut igitur longitudo LN ad longitudinem ¥ 1, ita fuperficiesk L m-
NOL ad fuperficiem e¥GHIF. Et quiscrat vt LN ad longitu-
dinem ¥ 1, ita fuperficies conica KLMNOL ad B: Ergo per1x

ints , ipfa B & [uperficics comica E¥ G H1F funt. squales.
qE’}‘ioAgc lum potentia ¥1. Per V11 aut 1X gclopaimh'ia:, :

erit A peripheria cirowli ¥ G H1F aqualis: cwi aqualis [ peripheria
V P S i1 circslo PQRs,pa'edndlex. Coze[ktw}th
TV. eAio Scalprwms TVPS ¢ffe aquale potentia date B. N am
Ut quadrasum LN ad qudragam‘qr H, :I:; quadratum perimetrs
LMNOL ad quadratum perimetri ¥ G U1F (quod Viraque periphe-
ria [it potensia dmzfzotemi; diametri fus) id e$t,ita quadrasum
perspheria » s adquadratumperspheria Ve s. (quod LMNOL spff
PS,FGHIF autem spfi VP s [it wqualis) Erit ergo per XxX11 fexts,
vt longitudo LN ad longitudinem v v, ita longitudo v 3, ad lon-
Gitudinem v s. Sedt longitudo v © s ad longitudinem vs, ita

N3 Jealprsm
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ﬁ‘ﬁm TVPS adfcaém-:rps ( guod [calpra totine circuls

_ eadempartes flists, qua pevipheria [ealprorum , totius perimetrs, vt
—

__‘ P

Bl -1
¢
D.——-——.

iam discimns) Ergo vt longisudo LN ad longitudinem ¥ 1, ita fal-
prum Tos ad fcalprum TV s, Sed vt longitydo LN ad kngitu-
dinem ¥ v, it4 consca fuperficies K LMN oL, boc eft Z::dmm, e

Jealprum Tvs, ad conscam [uperficiem E¥G HIF¥, boc ¢it, ad B.
Ergo 8,85 Scalprum TV vs, eandem rationem habentes ad ean-

A dem magnitudsnem, [ants aquales, per 1X quinti. Scalprum igi-
~tur TV DS in circulo P QRS repertum eSt squale dats potentie b.
Q xod erat faciendum.

: ZSEXOAION.
Atdatare@a 4, dices rationem, quam habet ad peripheriam pQR s pixter e,
quz alibi demonftritafunt, fi fuper decima quadran A, nempe fuper ¥ H, confti-
~ tuaturconus habeas latus 1 E zquale ﬁ:mnimc’ jametro 1. Ent enim vt diametrus
F 1 ad diametrum » R, ita perimetrus 1 4 6, hoc eft, daca te@a A, ad periphe-
riam P QR ¢, per 11 duodecitni.
| NHPOTAZIZ IT. Nelrnya.
o Tor do3erTe wmionor Tergayanildr. |
FROPOSITIO XI1II. Ioblema.
Datz lunulz zquale quadratum reperire.

Ciroubs
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Circulus D ALC, cuins Diametrss D1, centrum K, circulums
ABCH, cuins diametrus BH, centram s fecet in punitis A ¢, fa-
ciens wwiovor ADCB. Fuberur ipfum pwionor quadrare. Funita
AC, per X huind  insensatur
potentia [egmenti ADC. jitqueE
eare@ta EE:_fuper qua defori-
pto femicirculo EGF, accommodetur eirella
FG aqualis potentis fegmenti ABC quafita
pereandem X buins.  Tungatur refta Ge: |
guam aio aqualem cffe wwimy ADCB. |
N am fegmentum AD C A excedit lunulam
ADCB, fégmento ABCA. Q) nadratum.
autem EF aquale fegmento AD C A excedst H
quadratum EG demto GF, per XLV11L primi. <At quadra-
tum G¥ ¢ft aquale quadrato fegments ABC A, ex conStruitione.
Ergo quadratum G, wvelei aquale [egmentwm, A B C A, e5t excef
Jus tam quadrati G &, quam Lunwla AD CB A in equalibus magns-
tudinibus £¥, €5 fegmento AD CA. oAc proinde quadratum Gk,
€9’ quadratum Lunule candem rationem babent ad eandem ma-
gritudinem GE. Q) yare aqualia funts , quadratum G, ¢ Lu-
nula ADCBA per 1X quints. Q) noderat faciendum..

ZEXOATION.

Idem potesfacereinomni pmions dato,coniun&a prius hypotenufa. Tunc enim
duo erunt fegmentainzqualia, quorum potedtias per x huius venaberis. Tom mi-
nore de maiore deduita, reliquus erit omiox@v, fiue, v Plautus loquitur, Lunula,
Nam in figura a nobis propofita fegmentum A D C A eft femicirculus circuli p A 1¢:
cuius duplus cft circulus ABCH. Itaque ABC erit fegmentum quadrati circulo
maiori A B CH infcripti,cuius quadratilatuseft A ¢. Lunula vero ApcBa, cft ca,
quam quadrauit Hippocrates Chius, cuius lunulz potentia eft 2qualis ez K 1, auc
K D, femidiametrofcilicet circuli D A1c. Namiun@ist 4,1, erit{calprum 14 BC
quarta parscirculi B A HC, zqualefemicirculo a pca.  Ablato communiABCa,
remancbit Lunula A DCB A zqualis triangulo A 1<, cuius potentia eft perpendi-
cularis 1X, per x 111 fexti, adiuvante xx x 1 tereij. Iraquere@akec eritei zqua-
lis. Hocinuento multum gloriabatur Hippocrates, & putauitillo epichiremate fefe
viam muniuiffe ad quadrationem circuli. Sed neque aliaslunulas quadrare potuit,
nequeillalunula quicquam adiumentiad ngajemopr wixas adferre potyi.

. L]

npPO-

*
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MPOTAZIZ IA. Cuw nyz. :

H Figavan § ixlaidps & e (datoqr ifordir® mes.+
pépsor = auT abiypageons (Paiogs wxio b ameg einom aess
Smviat..

PROPOSITIO XIIIL Theorema.

Superficies O&aedri fphzre inferipti ad maxi-
mum {phxre ciccum{cribentis circulum fefe ha-
bet, veviginti ad nouem.

i [Phara, cusns maximus circulus xLun,

diametris K M, centrum o, efto defersptum.
ol acdrum, cuins latws x N, nempe quadrati
circulo eidem inforipss.  Si interuallo x N de-1

, Joribatur circulus, erit diametri totins qua-

* dratum duplum quadrati x m, cum [it qua-
druplum quadrats kN, quod est di xjmm '

M

guadrasi xm. Ergoper &mm X11, triangulum Hexagoni cir-

culo X LMN inforipts duplum. Sed in Ollaedro funt.oltotriangula
Hexagoni, €5 proinde quadraginta fegmenta Hexagoni, per fecun-
dam huins. Q) e dupla funt, fegmentorum totidem H exagons cir-
culo x LN snforipts.  Erit sgitwr fuperficies O(taedrs talium olta-
 gimtafegmentorsm, qualisum triginta fex circulbus xLNM. Q) seecum
rationem babeant, quam viginti ad nosem, ideo fuperficies O éaedys
[Plara inferipts ad circulum maximum [Phara circunferibentis, aus
aqualem bafi vnius ex duabus Pyramidsbus quadrilateris, in quas
OG&acdrum refoluitur; eam habet rationem. , quam wvigints ad
nosemn. Qnod erat demonstrandum.

_ NPOTAZIZ 1E Owpnug.
H Fhodvaa & rergaidps & ds (Pateqr irfeadhr® weds T
uipsor = aiypaderns aur (Guiogs xuxroy-fay, waweg 0 2LiPigec
© Tunual®

|
)

/
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x 'PROPOSITIO XV. Theoectua

Superficies Tetraedri Spharz infcripti ad maxi-
mum Spharz circunfcribentis circulum perindes
cft, vt peripheria fegmentitrigoni ifopleuri eidem
circulo inferipti, ad re@am, quz ipfam fubtendit,

St circubss ABC D maximus cortim, qui
in fLhera.firque inco inferiptum triangulum
' AB.D. edio Pyramidis [phara
snferipta fuperficiem ad circulum A B CD
rationem babere , quam habet peripheria \ /'
BCD 4d fubtendentem BD. Sit diametrus® —__
AC expofirarsm partium x11. Erit qua-
dratum144 talium, qualium 108 latus BD. e
Rurfus qualinm 144 quadratum AC, ta-
lium 1440 tota perimetrus ABCD. ideogue s triens einfdem. peri-
metriy nempe BC D, talium 160 erst.. Porrolatus Pyramids tas
lium ¢St duwm, qualinm trivm quadratum AC, per x111, €6 x v 111
tertitdecimi. Et propterea qualinm 36 erit femidiametrus € A, 13-
lium 96 erit lasws T etracdrs. quaquidem babent. rationem inter
Josvt3ad 8. Sed in Pyramide funts quatwor trigona ifoplesirases’
proinde vigintifegmentn bexagoni: in circulo autem ABCD funt,
triginta fex : quorum fingula ad finguls Pyramidis rationem ha-
bens, quam 3 ad 8. Id efl, circulus habet ter triginsa fex [egmenta,
qualia olties wiginti funt in Tetraedro,per XV 111 feptimi Ele.
i sgitsar corculs ad fegment a Pyramidss funt, vt 108
aa\Go, hoc est, vt fubtendens 8 0 ad peripheriam B C p. Quod
erat demonstrandumo. e ,

(o
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" . NPOTAZIZ I Ouprus
To sdsxampderor & winng ualor i & rudual®” remardes &
a’;cw’ﬁv?)[w%'. S - R
PROPOSITIO XVI. Theotoma

* Vndecima parscirculi maior eft fegmento Qua-
drati ipfo circulo infcribendi. |

Tncirculo ABCD, cuins diametri Ac.BD A |
Sefe normalster fecent , inferiptum efto Qua- |
dratum. oAio fegmentums AB A effe munus

ametri AB cxpofitarsim partiwm X v 1. Po-
tensia igitur A B C D erit talium 128, qualinm

" Undecima parte 1[;/'“« circuli. Eslo longitudo *\_~ /:

246 Zuadmmm a diametro c. Per Scholion T
111 bussus, 70 puoador circuli A BC D, mainse “minm,
guam 200. Dedultis igitur 128 aminus quam u qua
199, relinguentyr minws 7u4m 72y potentia feil egmen-
torum AB,BC,CD, D A.Jtague [egmentum AB minws erst, quam

18. Sedundecima pars circuls, nempe numeri maioris, quam 199,¢5t
maior,quam 18. Enrgd 18 funt. minora, quam vndecima pars cir-
cull. atque adeo vndecima pars circul maor. fegmento quadyati
spficirculo inforipti. Q modoporsebat demonitrarc_.

ZXOAION.

Quia fegmenta vadecim quadrati circulo infripei A
mimﬁntipﬁ)circqlo,mafemifogmcnmvigisd 4
duo erunt codem minora, per xV quinti : & proinde
uadrans circuli erit maius quinque femifegmentis cum
zmi{fe,hoc et vndecim quartisvnius fegmenti. Quare ©
inquadrante: A M B circuli A pc3,inquo funt delcri-
ptaquinquefemifcgmenta, A HX. A 1x BH K BIK,FGP.
fpatium fubficiuum. A 13 ¥ E - inter fegmentum A= &
egmentum: FG E. cft maius quarta fegmenti. 3

N
-

" ‘ ‘npo«t
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AR ' NPOTAZIS IZ. @cdgnost. *
s+ T8 Eayurs resymnor dupéiray s 3 redyamee iGoonshs ol & i
yiovs Tunuan byfe poSpangi i ddy Teiyarer iConnduesr Gig 2%
woig AIVpUSTEIN o . T
L PROPOSITIO XVIIL Theorema.
Triangulum Hexagoni diuidicurino fex trian.
gula ifofcelea,{fegmento Hexagoni infcribenda, &
praterea-in yaum triangulum ifopleuron reliquis
incommenfurabile. | |
In circulo GEMF,tuimse .+ .
diametrns PM, centhum A, . %
defersptwm efto Hexagonum,. . .
€9 triangulnm ifafceles in fe-
gmento BMCB frianguls ABC,

Ao qundlibct'trm’guému

Hexagoni, puta ABC (gued §= A% 2
quid;f‘ eft {'f;lmmperq“;v - fiN 4 —
guarts) diwids in trianguls ' A/ i \\ /
Jex tfofcelea rqualiatriangus BN\ N\
b ifofecli BMC, in fogmen- .
twm BMCBinfiribendo, ¢ .- & - ©.
praserea in triangubom ifo- "
pleviron, quod [it reliquis fex incommenfurabile. Diusfa peripheria
BC bifariam inM, & abfiifis peripheriis MBE, MCF aqualibut
peripheria BMC, agatur relfat ¥ peripfas feiones k¥, EF au.
sem peripheria. 8 5 C Jegmentum Hexagani. Ergo €5 peripheria.
MBE,MCF funt [egmenta Fexagoni. ac propteres retta £ ¥ diuga
' det femidiametrum AM bifariam in D, per X1t tertiidesimi, (on-
meciantur-recie MB,M C.  Eryo triangulum sfofceles B m c disids~
tur bifariam> & recla LM, per 1111 Cycloperimetrici : qus st
apotome, vt non [emel oftendimss, per LX X1111 desimi: cni abfoin-
LT 02 datur
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datur squalisre@a L x; qua cum [it commenfsrabilis apotoma LM,
¢ ipfa quoquc erit apotomse, per C1111 decimi. Jn triangule pq o,
refia p q_ o ipfa et apotome, vipote walts ipfi v, Sed tam
AQIpfiav, guam Ay 1pfi aL, potentia duntasxat eft co lira-
bilis, vt dlbwﬂmdtm E'pgo tota o toti diametro p Poﬁm—
tia tantum ¢St commenfierabnlis. o autem ¢St aqualis ipfi o Ergo
xp eft diametro commenfirabilis posentiascy dmu&a ex diame-
tra reﬁnlu: apotomen x M,
- per candem LXX 1111 deci-
mi. Connelanturreéia x c.,
xs. Erit igitur triangubsm
KBC tmmgulo BMC 44 ule
cui flant fimilkia ¢s aqualia
~ AHB,AIC, perxxulpmm
b&qualtbm angulis a3,
metur &qm/e: HAB,HBA,

KBC,KCB,ICA,IAC. Re-
manebunt. 4ﬂgﬂk HAL HBK,”

1cK #quales. @cm con-
tincantur rectis gq:buﬁ&m
er WL primi, erunt bafes xu miax aquales. cy' inde lrnga/um
. im, $fopleuron. Connellatur re[lz:;qm mh}t‘::t DH, DA frian-
gWs DuA fins equalia laseribus oy, oM triangwli pum, ¢ angul
contenti aquales,vtpote recdi:bafis ergo i bafs wia erit equalis.Sed
reCte A1 B3 M JUNLs agales ex conStructione. Ergoperpnmm
prmuamtm,udm cidem -y v eromts aquales. ac propierea trigo-
nsm yp M Stidem eris ifoplenron. Intrmgu/o:/[ule Anu,mgwb |
ABM.AMB /mt:qm/n, per v primi.stems angnli px M, BMK in
tmagulo:ﬁ[celegxm ? Ergo anguins sxm angslo xpm é5% aquabis,
per Scholion x 11 Cyclopersmetrics. ac propterea triangwla ifofcelea
ABM, B K M, 'vm«mmgubm commmnem habentia » M A funt
quangula, per XXX11 primi, adinsante v primi. 1deo angulns

BAM mgu{oxgm wqualis.Sed angulus g A i ¢St dimidisian angwb
BAC
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sac, bocest angulivi sm, Ergo angulus x pm it dimidium an-
guliac, boc et anguli vipm,per Vil pronsnciassm. €t prainde an:
gulus xpm o5t dimidium angub nsm. Propterea relta xp diuse
dens bafim 1\ trianguls sfoplenrs v m bifariam; vipundoy  eft
homologareite am dsuidents bafim v c triangsli sfoplenri a3 ¢ bi-
fariam bomologam bafi yn. T riangulum equilaterum ang trian-
gub aguilatero vism ¢St analogums ,per 1definit v 1. funt enim fi-
wmslsa. Et per XV quintistriangsiwm s x m Sriangulo A evit ana-
Jogum. Et ideo anguls s & M, R 1 angulis sLaCLA &qualessergo ¢
recti. €8 bafes igitnr kM, k u aquales, per 1111 primi. T riangula
ergo BHK, BK M [unt equalia,per eandem 1111 primi. Sed trian-
gulwm s x M €5t aquale triangulo Bx c, ant By C, ant AHB, At
arc. Ergotriangulum s ux ipfis omnsbous erit aquale. N eque
aliter demonStrabstwr de triangulis 1 c x, A vi1: quod bafes ni1ax
bafi ux, ¢r lsera quoque ex constrallione habeant. agualia.
Ergo triangulsm Hexagoni asc diifum it in fex triangula
triangulo s M c aqualia,nempein A HB,8KC, A1C, AHI,BHK,CIK:
¢ in Unscwm ifoplesron v x 1. quod aio reliquss fex: effe incommes-
furabile. N am altitudo p A trianguli 1y oy €5t equalis femidsa-
metri dimidio b m, Ut inprincipio oftenfum e51: &5 w1 otenfa ot
aqualis spfix M. ¢ propterea 1u, vel ux, et apotome,€s srratio-
nalis €9 sdeo ipfi femidiametro pnry s\ incomsmenfurabslis, per vit
dqfnit.'dtdmi Elements. 3rgo per XV qusnts, p a lpﬁ H x oF m-
commenfurabilis. Reurfns quiatriangulum ik ¢St aquilatersom,

- qualium quatuor cit quadratums lasterss nx , talium trium est po-
tentia perpendicslarss x . Commenfurabilia igitur funt g, px,
Jalsem potentia. N am quadratumreiis ux, phs potest ,quam
Atumrelia xp congrueniis, quadrato refle p n longitudine
spfink commenfurabilis. Q sare per 111 Xfinst. tertia Hexados,
refaux et apotome, qua dicitur tertia: €5 sdeo$lls porersin com-
menfurabilis reita x p est dasy @, per defiwit. v 11 decimi.. Erit
sgiturspfi D a incommenfurabili, pere defirstionem. ) ware
Cum tﬂdngﬂh ADI, x D 1ﬁtb eadtmditudbu Dt mﬂimm,/inb

O3 tnter
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iuter e vt bafes D & DKy qua funt oflenfa incommenfur abiles orivit
ip/a triangula incommenfurabibia, per primam fexti. & pir xv
Zain:imum triangulwm AVH._tots triangulo IH K incommentira-
thei. Q) wod erat demonSlrandums. o
R MOPIIMA
Ex 5 vémar domsely, 07 ¢ mhn® Suda’) rerdxan(s i reiyara
AR m & vunuar® . iEayers tfoagoloa , € én rubudl
Awdencytivs i68opdxorludvo, Kati 874 ¥ mefymnor ibonsnis vo s TS
pariiEayins ifeapipor s wlibwndien doupuingy dula?) 3.
xat Tl dedone e, '
COROLLARIVM.

-

Patet, quod circulus poflit triginta fex triangula
ilofcelea fcitxncnto hexagoni infcribenda, cum fe-
ptuafinta obus {fegmentis dodecagoni Item
uod triangulum ifofceles fegmento Hexagoni in-
cribendum {imul cam vno ifopleuro incommen-
furabili poteft decem fegmenta dodecagon.

Tncirculo funt fegmensn Hexagoni XXX 1, per 11 huins. at in
Jegmenta fants fingula trianguls, €5 bina fegmienta dodecagons.
Ergo in circulo funt.trigintafex triangula fegmento Hexagoni in-
Jersbenda : ¢ praterea LxXX11 Jegmenta Dodecagoni. O) nod eft

.. -

Pnﬂ(wfw in circulo funt triangslaifofcelea fegmento H exagon in-
 feribenda x1u, €9° fex futma triangula ifoplesra , ¢ duodecim
fegmanta dodecagons. eAblatis duodecim fegmentis, religua x111
triangwia ifofecléa, ¢ V1 ifoplenra, funs equalia xxxv1 sfofcelibus
¢ LX fegmentis dodecagons. €t proinde vmuns ifofeeles < vmum
ifoplewron funt aqualia decem fegmentis Dodecagons. 8) wod etiam
ita demonsirars potest. Triangslum Hexagonipoteft quingue

Sfegmenta
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Jegmenta Hexagoni, per candems sx buiys. Poterit igitur quingue
i/f/celed cwm sfoplesro. Ergo vnum ifofceles, ¢ vnsm ifoplenron
fint qualia decem [egmentss dodecagoni. Q) yoderat pofieriss.

EXOAION )

Quod wissgulum » 8 M fit 2quilaterum , poterac etiam akia via demonfitari.
Nam trianguli zquilateri Asc angulusa eft duum triemumh viigsre&i. Ergosn-
gulus 3 A m trianguliifofcelism s eft vniustrientis. Reliquiigiturad bafimasm,
AMB fimul funtzquales quinque trientibus, pet X X% 11 primi. Itague akerusor
corum habet rationem duplam fefqualteram ad reliquum ad verticem a. Ergo
triangulum M3 A eftcriangulum Hexagoni ad peripheriars. Eft autem reCtama
retz H » zqualis, id eft ipfi B M, ex conftructione. Quare centro u, interuallo
M A, autH 8, defcriptocirculo, crits M latus Hexagoni codem circule infcripti. ve

terea triangulum H B M fi¢ criangulum Hexagoni ad cenetum, & proinde zqui-
m‘:ﬁm. pet X V. quarti, adiuuants ctiam x x. sestij. Quoderat ;
. Figura amsxcia. qua compo-
micur ex tribus ifofcelibus, & 2qui- P

lgeroincommeanfurabili, eft zqua. o/ —\Q

lis Juobus aquilateris #3M. Nam * "N\
circalus eft zqualis x 11 ifofceli- '

bus, v 1 zquilateris, x 11 fcgmentis : .
Dodecagoni. Rurfus idem cft zqua- ' '

lis axnun ifofcelibus, (Nam iun&a-
t M, crit triangulum a M1 zquale
triangulo a M 1. Ita in Scalpro anc
erunt 11 11ifolcedea,duo BH M) x1t \ '
3 M m, x11fegmengis i :

Ablatis vering. duodecim fegmen-

tis cagoni , & viginti quatuor : , F
iﬁz:gehn, rcmemcnt x11 HBM : é . ~
zqualia xv111ifolcelibus, & fex ) ,

aquilateris M x 1 Ergo 111 iflofeclea T ¢
cum vno M1 funt zqualia duo- ¢ f/
bus 3 H M.

uibus poitis,rurfus patet ooni ifofceles A B M ad centrum,effc xquals
d’ue%us s KP:G, & vnink M.ma ifofcelea cunt vno zquilatero HK1 ﬁlcnt
ducbusequilateris H B M vriam diximus. Ergo figuraA BHK1CA eonftanses ui-
bus ifofcelibus, 8 zquilatero eft 2qualis duobus zquilateris H BM. Quod & iam
oftenfumeft. Quarcdimidiafigura A 8 HE A valebit vno zquilatero HM: & con-
fegucnter ifofecles Dodecagoni ad centrum A BM eft equale duobws i B M, & vni
ifofceli Hx M. B :
$i igicur interuallo H 8, defcribantur duocirculi zquales,tiangulum Hexagoni
volus, nempo trisngulum H 8 M. 8 duo triangula dodecagoni alrerius 8 M X.8KM,
funs aqualia rriangulo A 8 M dodecagoni circule G PBOM igiCripti. & proimde
totum dodecagonum circulo G P08 M infcriptum erit zgpale Hexagono vnius,
& dodetagonoalterius fimul fumptis. o '
R npo-
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NPOTAZIS IH. Cufnus.

Ta En{woadin yoeia &dixs) vy 1 wixner éony peile
v Ym v dauéngwr rerosyona Gis vnd v dudoriowy Nauié-
' soow wy EMdwoadiy 2%y opioss dpboyamiag s txsvamy, a5 3
AByeiress ueil(ss Sy v aAbiudrgaw wh xixhey v 7Gx’ Dgpis -
eda imenroadh SuvaySiwr. C
| PROPOSITIO XVIIL Theorenn.

Poteft fieri,vt Ellipfioideon fpatia fint maiora eis
circulis, a quorum diametris quadrata 2qualia func
reCtangulis fub vtraques Ellipfioideon diametro
contentis, perimetri autem eorum fint maiorcf{pe-
rimetriseorum circulorum, qui poflintellipfioidea,
qu& aprincipio.’ |

Fncirewlo AE¥, cuins diametrns A¥,centrum B, inforiptum i
sriangulum Hexagoni BEF Circuli vero ACBD diametrus B[l
dimidiadiametrs A¥: cuins centrum b. admo:;:qdamm St las

“tns trigons ifoplessrs CO. Reuarfus Ellipfioidss chki rectangsbemi
in[czipm c{ fP habeat latys mains dgﬂzu‘ale diametro AB: minsus
antem latne d ¢ agqualereBe €D. Ergo ex definst. 1, fegmentum
deg cf? equale fegmento EXF: €6 relta mC velis {x: €65 fegmen-
tum dhe ¢St aquale fegmento CBD: €5 recta ph, recie ts: €8’

* phyqi fimul funt aguales tots 03: ac proinde tora h i teti U F aqua-
lis. fungantur ree memf, item 1d,1g. Retia mlmidsde,
hocest rets D et aqualis. Q) uabism quatuor ¢St quadratum a
re(ta BA. boc eft BE, aut BF, ralitm trium St quadratum reg
CD. Sed qualium quatsor eSt quadratum refle BE, aut BF, te-
liwm trium ¢St quadratum reffe B, e0 guod BE fit letus trian-

gul sfaplewsri BEF homologums lateri CD. Ergo per V11 e Axioma

CD, 8L funt. aquales. & per primum eAxioma, of, m | funt,
wquales. Q) nadratum autem 1d et equale quadratis m xr’:;
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hoc estquadrasss (s, {s. Sed atis (t,(3 e§t aquale quadya-
twm 52. Ergo £8, (hoc et dg,)d| fants aquales: € triangu-
lum 81 triangulo BEF equale. Rerfos circuls GH1X diamsetrus
. GL (it talmm XV, yualinm X11 longisude diametri As. In qmo

a . R S

X, T VA
corcsb lateris sfoplenri eidem inferi: \ | . /s N A
P K- dimidinm LU [it [elinm | / .
" quadrifariam in fignts Xy, v, In . ¢ 4
- Ellspfioide asbr fit maior diame- k

trsie ST aqualis rella vik: mans sutem latus orthogoniy inforipts
O R (it aguale reils CD, minns autem OP fit aquale recie 1 By fé-
miidiametro cirenls ACBD. Q) naratio et quadrati BA ad quadra-
tum 1, eadem it lateris polygoni CD ad latus pobygons Nk, per
primdm X1 per XXIL astems [extisvt longitudo BA ad longitudines
)G, B4 longitudo cD ad longitudinem v k. ) uemadmodsum wi-
tem qualium B A erit fex o talium ofbo ¢5% longstuds 1G: ita qua-
dowon fexerit co, talium oo erit nx. Ablatis duabni oiianis Hz,
- P Xy, rel
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Xy, rebqua y X erit aqualis ve@e cp: g5 propteres reda ns, el
oT, redexn, velxy o5t aqualis. Segmentum igitwr o s p ¢5t fe-
gmaensson trigons ifoplews cirowlo inforiptis cuins circsls diametrus
oft aqualis rela uL, dimidie fcilices ipfins BK , At ST. Sunto |
triangula MPQ, O NR fuper baflbns o r,p _ aquilatera. §nqus-
bus amborum differentsa ;&abam, bN,Zt mc, Ltk in trian-
s mef, xdg. (quia tam hec, quam sla funt. equanguls €5°
%em €5 omr?:bw,qufj [imilia, fimiliterque ﬁta.) e‘}blat%ﬁ-
rentiss, remanchunts ab,ml bomologa. Sed m | ¢St perpendscu-
laris <triufyue trianguls ifoplewrs. Ergo ab eSt perpendicularis
triufque trianguli N OR,MP Q ideo am,bN homologe apotomss
mc,lk,erunts ¢o ipfeapotoma aqualesipfis ad,sb. Quare ab
ipfi s, vel ipfi N3 oSt aqualis, ac proinde triufque trianguli xa-
3s70’. Quia igitur quadratum C D, boc ¢St M P, ant M Q, ¢5¥ a-
lium quatuor, qualium trism quadratum Ms, hocest ab : qua-
lium autem quatnor ¢St quadratum eisfdem c o, talivm trinm cit
quadratsm T A; in Cireulo ACBD: erwntls TA, 2 b;ZMks,perx X
quinti. Et propterca qualisum X 11 ex hypothefs, est longitudo s a,
talium v est ongitudo ta, vel ab. Tam qualium 144 5t gua-
dratwm 1 d, fiue L c, talium 108 ¢off quadratumlm. Cuins wa
eff 10 % fere. oAtqueades ambalongitudines mc,1k fimul com-
foﬁt.e funts 3 5 prope, nempe qualium X11 et longitudo 1d, ant
c. Efautem\m equalisipfiy K, vt iamdemonfiratumeft. s’
gualisim 108 ¢ff potentia L m,vel yx, talium 192 eff potentia v,
Dimidia ergo longitudinis potentia L1 talium crit 43, ¢ tabium
12 poteria quartapartis y 1 vel yL. Cuins quarte partis latws
eff 32 fere: boceft 3 L. eMaior sgusur eff longitudo y h, quam
eay qus compofitn ex mc,1k. eMaior ergotota ik, quam totm
ck. Porro ol:;g:’mda mc eff anoy®, vtpote Xmbun, per LXXML
decimi,ac proinde longitudini mk. sncommenfurabibis,per 1 111de-
finitionem decims. atque adeo mk tam ipfi mc, quam toti ck.lon-
gitudine ¢ potentia erit incommenfurabilis, per X V11 eciufdems
Sed ux,mk funts potentia commenfurabiles. Ergo ux totick
- sncom-
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incommenfurabilis, per XV 11 cinfdem. Sed nx,mk funt poten-
tia commenfurabiles. Ergo W K toti ck incommenfurabilis per
XL ciufdems. Q) walinmsgitur fere 13 2 off longitudo 1K, Yalium

13 fereeft ongitudo ck. Hisita €5 confiructis €5 demonfiratis,
oftendendum eft, [} asisum quidem contentum Elbpfioide effe maiss
corculo, cuins a diametro quadratum oft aquale reflangslo fub am-

G A

babue diametria Elipfioidis citento. V "

cérculs <vero, qus poterit [patinm Ells-
pfioidss, persmetris effe minorempe- <Y e
rimetro Ellspfioidis. Segmemsa dhe, K
dcg, hoceff fegmenta ceD, EXF funts commenfurabilia : quod
nimsirsm cirowls ACBD, AEF funts commenfurabiles , vtpote
csm & diametris quadrata fint commenfurabslia ex conStruétioneo.
Circulus vero AEx circuls ACBD est quadruplus.  Ergo fegmen-
tum EXF fegmenti [imilis , fimiliterque pofits in circwlo AC BD eri
quadruplum, per XV quintis Segmentum austem ca, boc ¢t dhe,
P2 porest
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poteit feptem fegmenta fimibia fegmento £xt, weldcg. Ergo fo-
gowemwmdcg potefl talia quatuor fegmenta, qualia feprem
teit dhc:-ita vt quatsor feymenta fimmldc g, ekf, dhe gif;
poffint XX11 fegmentsa hexagoni cirewlo ACBD inferipti. Fam la-
teris C D quadratum ad quadrasum laseris & ¥ rationem habere
demonsiiratum eSt, quam tria ad quaswor.t8 proprerea triangu-
lum aquilaterum [uper bafi CO constitutum ad triangubum BEF,
id eSt mcf, rationem habet, quam tria ad quaswor. “Ideo bexa-
gonum (quod femper st aquale duobus Trigonis ifopleuris) circwlo
ACBD infcriptum ad duo talia triangula, quale triangwlum mef, id
est ad totum reclangubum df, rationem babet ,quam tria ad qua-
tuor:velquam30 ad 40.Sed bexagonum circulo A CBD infcriptum
¢St talium 30 [egmentorumo , qualium 22 funt. fegmentadc g,

+ ckf,dhe, gif. Ergo totum reitangubim df talium 40 fegmen-

torum erit. atquee adeo totum [patium chki erit 61 fegmento-
rum , qualium 36 est circulus ACBD : aut qualium 144 e§t circu-
bus NEF.  Commuenfurabile igitur erit [patium chki alterssri
circslo ACBD, AEF. - Q) nare per primam X11, oportet diame-
trum circuls,qui circulus poterit tabia 62 fegmenta, diametris A,
AF cffe commenfurabilem, [altem potentia. Porro ratio quadyati
a diametro AB ad rationem quadrati a diametro G 1, hoc e§t ratio
1444d 256 £5F vt 36 4d 64. Sedincirculo ACBD funt36 fegmentn
bexagoniqualia funs 62.in [patio chki. Ergoincirculo GH1K #2-
lafunt: 64. Q) nod (364 [egmentis compesunt 156 4 diametro, ergo
62 fegmentis competent 148 adiametro civculi,qui circubss poterss
62 fegmenta,id et (patium chki. Spatinmuero248 pwer compre-
bmdimr Jub duabus longitudine commenfurabilibus 18,13 <L, e At--
gus reciangulum fub ck, hi, id e5t , fub lomgitudimibus 18, i3 22
minns ¢Sty quans 246, vtique medium €5 srvationale , vipote fub
dudakbsss potentia tantum commenfurabilibus , &7 minoribss quam’
18,13 Z contentum. Ergo ¢y quadratum a diametro circwls , qws
poserit [pasium chki, eSt minws rellangwlo fub ck,hi concepro.
Quwod ¢r experiandsm ¢y demonstrandum in Ekipfiode minore

OSPQIR.
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OSPQER. Ciroubs cuins fogmentoms ifoplewrs in eo inferipti eft
aqual fegmento o s v, dismetrus 5t aqualis recie LH, U inm de-
monStratum eft. Circls antem fomidiametras , oo  cirowbo inferipti
hexagoni fegmentwm ¢St Ra o, ¢fF aqualis reéta OR, id ¢t recta
xg. ,Sodqmdawm dapkyg, adqmdmmny efF, vt 4;:.d

; tur9eﬁ[gmtmw» O 2R, qualinms .
osp. &it 7. Ergo quatuor fegmen- .\r |
t4o0ar,rbq,o0spr,rTqQ fimul
St aqualia st feqmentis , quabia 36 ﬁmbmarmb csisst. cyrewl
diametrus ¢St aqualis reie iy, lam vero reéhngnlum oq #d
hexgmmﬁ ABD mﬁnpmm efi‘,u duo ad trm,amt bexa-
Lonsumcircwlo o cp Inforiptum fit aquale reiangulo fub ¢ p, ¢ a,
fm/nb OR,CA. EIXOP”WM_/MII; /qugonm MACBD
| m/mptm,e drcéblguémoq,'w u,ox&’lmcﬂ ,Ut9 59’16
3 vel 3y

-
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vel3, 2. Q) waltuns igitwe fegrmentormms 30 ofF. Blexaposminiss
ciresla A C B'D%t;}/ : ug;:dlﬁ::"o,eﬂ retlengsiom 0 Q. Sed
H exagonson, vel Hexagoni pars figmentsom; ¢S} -bowmologsms qa.
drato a diameteo ciresl ﬁd.i:cﬂ, it vt qu&'mdwzom
' aBy #d quadratson L, sta feomentum Hexapoms coveyls a ci i
ad fegmentum hexagoni Circulo HL inferipti : €5 bama, per
primam X11. - Erit- igitur vt 144 ad 48, ac propterea triplum.
Ergo 20 [egmenta reflanguli o Q funt. pyuatia 6o fegmentis
hexagont cerculo HL inforspti. & proinde vnsm ex 6o taibm -
gmentis et aquale vni ex 77 fegmentis Hexagoni in fegmento osp,
aut 9 in [egmento-oar contentss. Ergy totum [patiums asbt
¢St aquale 91 [egmentis hexagons, qua/xim 36 51 aqualis circulns,
cuins diametrus et 1. Lamratio 36 ad et vt 9 ad2y. Quod
[i a9 St quadratym diametri 43, ergo 4 23 erst quadratum diame-
trs 122 -, 'vtiqmr P, Vtpote quadratum diametri cius circuli,qus
circlus poserit 93 [egmenta pempe circuls,qui poserit [patium asbr.
Sed lomgitudo s 1\ 52 13 2= fore, qualium nouem St longitudo a b,
Rectangulumergd fub 13 - fere bongitudine s, €5°19 precife lon-
gitudinea b (queambofunt tantum potentia commenfourabites ) erit
medium xgi arsyo per XX 11 decimi, ¢y mains quam 224. Erit
ergo maine Guadrato diametrs eius circuli, qui poserss [pattums .
ayb1: vt inmasore Gllipfisjde. Q) wodest prins. /

I O enddmus circuls, qus poserit [patium Ellipfioidis, persmetysim
minorem fores perimetro Gllipfiosdis , pusa perimetro cdhekfi
maioris; Elbpﬁ‘oidxb. Digmetrns A 8 &St taltum trium, qualinms
quatuor.est G 1, ¢ qualium 6 e8 A ¥, tam ex bypotheff, quam o%
conStructionen Ergo quadrata ab_corsm tany dismetris, guam
perimctris funt. inter [efé, Ut 916,364 ¢ quidem CD efF nona
parsquadrati aperimetro ACBD, o EF Irigeftmafexta quadrati
a perimetro AEF. Ergosquales funt. periphersa Cup, ETF Utique

erutra aqualisvni fextadecime quadrati aperipheria 6 11K hoc

¢53 quadrantiperspheria c vix. Ergo tota perimetrin cdhek fi,

¢§t aqueslis pertmsetro G 111K : cuswe diametris G 1 offenfa ;jl?maior _
| . ametro
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diametro circuli cins , qus poterst [patium.chki. Jdem ¢y off
denpns in minori Ellipfioide. Diametrns cireuli, cuine Hexagons

Jogmentm ff 0an, porsfi 433 U Mmgﬁ Engo pevimetrise

erit 4320, tricefima [exta pars 120 Pl /3 i
potentiaperipberia aan. Cuinsla- \ |
tus fere 11, oAt diametrus abserins =7
f_e‘gmgrgtj_ OSSP, 48.perimetras 480, K

nonapars 53+, quamasorest, quam vt eimd latus fit 7. Ergo pe-
ripheria OS Py inaior,quam?. €5 1064 R 2 O SR major, guam 13,
- Proinde sora Raos b QT eft plufguam bngitudinis 36. Ergo
quadratwm peripherie R a 0spb QT ¢t plufquam 129 6: &5 pro-
nde maint, quam 1227. Q) nod erar postersus. :

Ps -  3IXOAION
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IR e o s R OAYON 7 ._."':-s..n'. PRV
*  Sit Ellipowde: ‘Afcxb,'cﬁiuhmidtﬁaxzcusx'h:mim <o, Flatvt agad bt
ita cp. ad A, quz inpusdo » coniunthi ficiphi a s -pépetadiculasis;  Fipgantuy
roltz M, X x1 ipfia¥, &K F ipli M paraliels, quz qardem produdtainambi-
wum Ellipfioidis fecabited in punéto ¢. Iraque re@a ok eritquidem vaa pérpetua:
linca, »x autcmipli P esit xqualis; propoorca qmddhgm~suﬁm.
B P cre N G‘ c cee - '-.'.'._;’<. Ve -

r’ '

fioides tptum bifagiam.«In parallclogrami- ' c
, Mo A ?19'1. diamc'tr'{A x, ¥ L fecent fefe ;/_____ B e
i:rﬁ‘an&o ~. Centro n,interuallo ¢, de- :
fcribatur peripheria 181, Angulus xnuxi ) '

quam Graci vocant xseabedi juwias, |
" minor omni angulo retilinco. Igitur re- \
-

&a « a tangit peripheriam circuli 1Ny, in
pundto n, per X V1 veethy. - Quare per
Coroll. cju » re@a x a oft ad angulos
reos ipfi g, Et perdefinitionem x pri-

mi, adivuante X 111-cinfdem; omnes angali ad w funt redti. Cum igitur qua-
drilaterum 4 x fit paraliclogrammum, diametri A x, L ¢ dividant fefe bifatiamin
centro . Itaquecumlatera v a,NF trianguli N AF, fintzqualialateribus NF, Nk
trianguli n ¢ x, & anguli zqualibuslateribus contenti zquales, bafis igitur ¥ a bafi
Fk crit zqualis: & proprerearc&tangulum ax eft quadratum. Sed quadratum rc
cft oquels quadrato A k. I{fitm reéta 5 c ordinatim ad diametrum applicata eft
zqualisorthogonio A k. 1dautem cum accidatomni xemy Gy, accidat ctiam =i
wand eaxii: propterea Serenus Antiffenisin propofitionibus xvi, xvi1 prioris hbri
fui

-
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fui concludit 740 xwand'esnld Guled effc inenln. Ergo Ellipfioides ACB b etitvera
Ellipfis,fiquidem illi idem accidit,quod Ellipfi:vt & Ellipfioides « €9 d',in quo retz
w, ordinatim apphcarx quadratumeft zquale orthogonio af, quod & ipfum de-
monftrare poffumus cffe quadratum. Si igitur neceflario fequitur, fecundum Sere-
num, Ellipioides effe veram Ellipfim, quiailli cadem accidunt, qua& Ellipfi: ergo
per antecedentem, non minus peccatum cft ab Archimedein potentia Ellirfcos,

quam in circulo. Demonftracum cnim eft anobis, potcatiam omnis Ellipficidiscffc -

paullo maiorem potentiacirculi, cuias circuli diamerrus fic 2qualis potentiz re@an-
guli fub veraque Ellipfeos diametro, contra quam i‘ffc olim perfuadere conatur 7
o B ddualr dmaywy s vius. Nondubium enim eft, quin minuce Ellipfim fecuerir,
ve & circulum fecuctat, po(; :"mtiphomcm‘i dats Eentnve

Porro efto amewr: Circaduasinzquales diametros datas §2 »vel inenfiddi
defcribere, fiquidem idem funt:l:::lvtmnquc, fidiverfa.

Inmaiore Ellipfioidc ACBD fata eft a nobisve sa-ad cp, incp ad am:
quod hzxc it conftruthio corum, qui hzc conica traitant, Apollonij, Sereni, & Pappi,
vt demontftretur re@am ordinatim applicatam effc zqualem orthogonio: non au-
cem hot fecimus, quod noftrz demonftrationiinferuiret. '

-

[IPOTAZIZ 1. Mesbrnys.
Mapaborlo FdaZay &xom Aoyor TRangivs indose aeds reiyw-
yoy T £ 000 Botow vl abitless T4 @oaSond € S\ G Gy.
C PROPOSITIO XIX. Problema.

Parabolen oftendere, quz ad Triangulum in ea-
dem bafi eademque alticudine cum Parabole con-
fticutum rationem ha- | A
beat fefquitertia mino-
rem.

Esto (omi XBC bafis circu-
lus X 8N C fellws normaliter [ /7 »
diametris kK N,BC. Qedareiis |
KB,KC funt. latera quadrasi ® g ¢
circwo inferipti, €5° angnins A
reCus , Conus KBC erst ortho-
Lonins sonems X V111
emﬁfq?faowm KB
bifariam inv, ¢ sunila D1, N

o
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erit anguins DLK redinsper tertiam terts. oAngulus quogne X ¢t
reGus. Ergorea oL,CK funt. parallele,per xxv 111primi. Ideo
conus KBC felus per O L faciot parabolem. Faciar parabolen
BLEMC, abjfciffa fcilicet recta DE, qua it aqualis ipff DL, ¢ ideo fis
altitudo paraboles, cwins bafis et aqualis diametro bafis consce, ¢
idcirco maxima omnisim bafiumparabolicarii in [ec3ione (ons ortho-
Lomf,5 tota triangslo K B C inforipta, boc ¢St non [ella a triangulo
KBC, quod quide triangulum fit plano (onsm per verticems €8 axem
Jecante,per 111 primi Conicorsm eApollonsj. Tnferibatur triangw-
lum £ B C in cadem parabole. OStendamus parabolen 31 EM C ad
triangulum inferiptsm (boc 5t ad triangulsm in eadem bafi ¢ al-
timj:e) habere rationem minorem fe[quitertia. (m recta DE com-
ponatur relia € A aqualis eidem OE: ¢y iunétis AC,AB, & punifo
E agatur refta G1 parallelaretia B C, per XXX 1 primi, consungens
latera AC,AB, trianguls ABC, in punilis G,i. Anguli 1EACDA, aus
IED,CDE ersnt aquales, nempe recis, per XXvIn, aut XX1X primi. Et
.PraptermZn 1111 primi, T riangulorsim AEG,AE1bafes AG,AT
[fant aquales: ¢ trianguls ADC,AEl, aut ADB, AEG funt squan-
guh.‘}deoper I fextiyerst UF AD ad DB, ita AE ad EG: €5 Sran-
AdZ, vt AD ad AE,fta DB ad £G. Sed AD eft recta A,
Ergo B eit dupls wa EG. lgstur totum trianguinm AG1, €5
triangulum £BD fub aqualibus altitudinibus £AED contituta,
Sfunt nter [¢, 0t bafes c1, D8, boc eSt aqualia, per primam fexts.
Rurfus trianguls £ B DyEG B inter duas parallelas G, 8D funt fub
. eadem altitudine, per definst. 1111 foxcti. Q) nare per primam eiuf-
dem, Triangula G € 3,805, funt inter fe,t bafes GE,8D. Q) na-
propter Triangulum G 3 Triangls 8 & ¢it dimidinms : ¢ duo
[imul T riangsia G £8, 1:C Triangulo £8D,aut EDC,ant AG}
Junt aqualia. Unde totum T riangubum A8 C inquatwor triangula
squalsarefoluitur. Et ingenere omne T rr’anfulum ifofceles refolsi-
tur in quasuor triangwls aqualia, [eclis omnibus lasersbws bifaviam:
in nouem, [e(His trifariam; in fexdecim, [ellis quadrifariam; ¢ ita
deinceps per numeros quadratos.  Erit sgitur T riarz‘gulm; ABC
| rian-
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. Trianguls xnc duplum , ¢ Trapezsf c 1 c 8 fefquitertium.s,
cAblata ¥ G tertiapartetotins £.G,¢r H totins &1, per1X [éxti,
€5 iunllis FB,HG, quiaEG pars cit ipfius a.c, €5 u1 ipfius @1,
triangwla G ¥ B,1HC erunts remotiora & parabole 5Lz M ¢, quam
Triangulm K c, quod cir- A
cunferibit parabolen, €5° non fe- L
cat eam. Ergo Grs, 1HG mul- Lo

1o minws fecabunt.s parablon,

Jed ab ea feparata erunt. T ri- o/lt
mgulzforro GFB,GEB fub ea-
dem altitudine pe contituta

funt inter fe, Ut bafes GF,GE. B
Erst ergo Triangslums GEB
trianguli G B, item T riangu-
lum E1G triangsli H1C tri-
plam. ) walinm igitwr T rian-
gulum v e B o5t duum, talium N
vnins erit Triangulum G ¥3

& HIC: €9 qualium duodecim [unt triangula duo fimul EDC,EDB,
talium fexdecim erit Trapeziwms vucs. Ergoratio Trapezsf
FHCB ad triangulum ifofceles EBC eandem aliitudinem &5 ba-
[fim cum parabole BLEM C habens, it fefquitertia. Sed parabole
sLEMC ¢St minor Trapezdo FCB. Ratio igitur paraboles
BLEMC ad triangulum sr.c eandem bafim ¢y altitudinem cum
parabole babens, eSt minor fequstertia, per priorem partems vinn

quinti. Qnod era faciendumo.

ZTXOAION.

Ergo aut non omnes Pardbolz , aut nullz habent rationem fefquitertiam ad
triangulum eandem bafim & altitudinem cum ipfa Parabolc habens. Atqui Archi-
medes libro @%i nfajywncus aPglori; demonttrat parabolen omnem cffe fef-
quitertiam trianguli fibi infcripti: quam demonfirationem multis epichiremafin
Mechanicis muniuit. Sane mirumeftram egregium opus hac vnica propofitione
noftraoppugnari. neque quomodo Archimc%cm tantum virum defendam, video.
Quinetiam Parabole, qua vtitur idem Archimedes, codem modo poteftoppugnari.

Quod
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uod £iris mirari noa peffu. Infinicas alias parabolas adducere poffumus, iea ve
habcant ad foumn triangulum rationem (efquitertia minorem. Sed idem fecic) in
Parabola Archimedes, quod in circulo, cylindro, Ellipfi. Prius enitn'per myuao v
emehfiselt. Deinde radioaem conatuseft reddoce, ro) 7é dvex 88 {2, vt folet, Saro-
detn. Sinon Geometriam,{ed oculos in confilium adhibeamus,qyisprimafronte,
nulla demdnftritiode precunte, non videt,figuram BLES cflc minorem tertia par-
totrianguli 88 ? .Necautem vilum dubium infigura paraboles s L2 M ¢ relinque-
retur, {cito nos cam parabolen ad fetionem Coni materialis, quam praxime fieri
potuit, eﬂ"orm%; * S .
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